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 حصہ ال 

 (5=2.5×2)     ۔ سے دو کے جواب دیجیے    گئے سوالات میںیےد   میں یلذ

 کیجیے کہ   ۔1

ت

 
اب

 

رداری ن   𝑉(𝐹)  فضاب 

ٹ

ہے۔  فضاکی تحت   𝑉(𝐹) ‘𝐿[𝑆]ن  کا خطی اسپا Sکے تحت س

رداری  𝑊1 اور 𝑊2اگر    ۔   2  عد  کی ب 
لب
اہی ا

 
ت

    کی 𝑉(𝐹)  فضام

ت

 دو تحت فضائیں ہوں ب

dim(W1 + W2) = dimW1 + dimW2 − dim(W1⋂W2) 

رداری   ۔  3  عد  کی ب 
لب
اہی ا

 
ت

 کرو کہ م

ت

 
اب

 

 کو اساس میں توسیع دی جاسکتی ہے فضان

ٹ

رداروں کے س ابع ب 

ت

 ۔پر خطی طور پر غیر ن

  حاصل کرو  تحویلخطی  ۔ 4
 

:𝑇نقش    کہ  ج 𝑈3(ℝ) → 𝑈3(ℝ)    اس طرح سے متعارف ہو 

𝑇[(0,1,2)] = (3,1,2), 𝑇[(1,1,1)] = (2,2,2) 

 حصہ ب 

 (5=5×1)    ۔ جواب دیجیے مفصل   کا   ی  ا سے کسی    گئے سوالات میںیےد   میں یلذ

:𝑇خطی تحویل    ۔1 𝑅3 → 𝑅3
,𝑇(𝑟جو اس طرح سے ہے کہ    𝑠, 𝑡) = (𝑟 − 𝑠 + 2𝑡, 2𝑟 + 𝑠 − 𝑡, −𝑟 − 2𝑠)      رینک  

ت

، ب

ی حاصل کیجیے

ٹ

لٹِ

 

ن
 اور  



 
 

رض کیجیے  ۔2

 

:𝑇کہ   ف 𝑉4(𝑅) ⟶ 𝑉3(𝑅)  اور    ہے  خطی تحویل ای𝑟, 𝑠, 𝑡, 𝑢 ∈ 𝑅   سے متعارف ہے   یقہطردرجہ ذیل  خطی تحویل 

𝑇(𝑟, 𝑠, 𝑡, 𝑢) = (𝑟 − 𝑠 + 𝑡 + 𝑢, 𝑟 + 2𝑡 − 𝑢, 𝑟 + 𝑠 + 3𝑡 − 3𝑢) 

  

ت

𝜌𝑇کہ  ئیے  دکھ ب + 𝝂𝑻 = 𝑑𝑖𝑚(𝑉4) 

رض کرو کہ     ۔ 3

 

:𝑇ف 𝑅3 → 𝑅3
 ای  خطی تحویل ہے جو اس طرح سے ہے  

𝑇(𝑢, 𝑣, 𝑤) = (3𝑢 + 𝑤, −2𝑢 +  𝑣, −𝑢 + 2𝑣 + 4𝑤) 

  مرطب اساس  

ت

,1)}ب 0, 1), (−1, 2, 1), (2, 1, رس فارم دکھئیے  {(1

ت

 کے لیے ماب
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 حصہ ال 

 (5=2.5×2)     ۔ سے دو کے جواب دیجیے    گئے سوالات میںیےد   میں یلذ

رس  ۔ 1

ت

𝐴ماب = [
2 1 1
0 1 0
1 1 2

]    

ت

𝐴8ہو ب − 5𝐴7 + 𝑦𝐴6 − 3𝐴5 + 𝐴4 − 5𝐴3 + 8𝐴2 − 2𝐴 + 𝐼  معلوم کرو۔ 

𝑥1   کواڈریٹک فارم  ۔ 2
2 + 2𝑥2

2 + 3𝑥3
2 + 4𝑥1𝑥2 + 5𝑥2𝑥3 + 6𝑥3𝑥1 رس

ت

 ۔  معلوم کرو کے لیے توازنی ماب

:𝑇اگر   ۔ 3 ℝ3 → ℝ3
ر کیا جا سکتا ہے  

 
 ای  خطی عامل ہے جس کو درجہ ذیل معیاری مرطب اساس میں ظاہ

𝐴 = [
5 −6 −6

−1 4 2
3 −6 −4

] 

ر ہے۔ 𝑇دکھئیے کہ    ب 

 

ری شکل پ 

ت

 وب

 کیجیے کہ         ۔4

ت

 
اب

 

ا ہے۔ ن

ت

ابع ہون

ت

 خطی طور پر غیر ن

ٹ

رداروں کا کوئی بھی مستقیم عمودی س  ب 

 حصہ ب 

 (5=5×1)    ۔ جواب دیجیے مفصل   کا   ی  ا سے کسی    گئے سوالات میںیےد   میں یلذ

 کیجیے کہ   ۔ 1

ت

 
اب

 

ا ہے  سبھین

ت

رداری فضا ہون رداری جمع اور میزانی ضرب ای  ب   بہ عمل ب 

ٹ

 ۔خطی تغیرات کا س

𝑢اگر          ۔2 = 𝑢1, 𝑢2, ⋯ , 𝑢𝑛   اور𝑣 = 𝑣1, 𝑣2, ⋯ , 𝑣𝑛   اد
 
رداری فضا   𝑛اب  کیجیے کہ   𝑉𝑛(ℂ)کی ب 

ت

 
اب

 

  ن

ت

 کے عناصر ہیں، ب

〈𝑢, 𝑣〉 = 𝑢1𝑣1̅̅ ̅ +  𝑢2𝑣2̅̅ ̅ +  ⋯ + 𝑢𝑛𝑣𝑛̅̅ ̅ 



 
 

 اندرونی ضرب ہے۔ 

 کیجیے کہ   ۔ 3

ت

 
اب

 

اندرونی ضرب فضا    ن طف 
مل اور کافی    𝑇میں خطی عامل    𝑉کسی  رمٹی( ہونے کے لیے ضروری 

 
 جوئنٹ)ہ

ٹ

اپ  کے خود 

𝑢شرط ہے کہ تمام   ∈ 𝑉   کے لیے〈𝑇(𝑢), 𝑢〉  حقیقی ہو۔ 


