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 حصہ ال 

 (5=2.5×2)     ۔ سے  دو کے جواب دیجیے    گئے سوالات میںیےد   میں یلذ

رض کیجیے کہ   ۔ 1

 

   Fمیدان   𝑉ف

 

رداری فضا ہے۔ ت ,𝛼پر ایک ب  𝛽 ∈ 𝑉   اور𝑎, 𝑏 ∈ F کرو   کے لیے 

 

 
ات

 

 ن

i) 𝑎 ∙ 𝑂̅ = 𝑂̅ = 𝑎, ∀𝑎 ∈ 𝐹 ii) 0 ∙ 𝛼 = 𝑂̅, ∀𝛼 ∈ 𝑉 

 کیجیے کہ  ۔ 2

 

 
ات

 

رداری فضا ن افیملی کا تقاطع بھی تحت فضا تحت فضاؤں کی  کی V(F)ب 

 

 ہے۔   ہون

رض کرو کہ   ۔ 3

 

رداری فضا ہے، نیز  n  V(F)ف  عد  کی ایک ب 
لب
 ہے، جس میں  S  ‘Vا

ٹ

ردار ہیں،  nکا تحت س ابع ب 

 

خطی طور پر غیر ن

  

 

 ۔  کی اساس ہوگی S  ‘Vت

:𝑇دکھائیے کہ نقش   ۔ 4 𝑈3(ℝ) → 𝑈2(ℝ)    جہاں ،ℝ  ،ا ہے

 

  ایک میدان ہے، جو اس طرح سے متعارف ہون

 𝑇(𝑢1, 𝑢2, 𝑢3) = (𝑢1 − 𝑢2, 𝑢1 − 𝑢3)   ۔  ایک خطی تغیر ہے 

 حصہ ب 

 (5=5×1)    ۔ جواب دیجیے مفصل   کا   یک ا سے کسی    گئے سوالات میںیےد   میں یلذ

رداری فضا W1 اور  W2اگر   ۔ 1  کریں کہ   کی V(F)ب 

 

 
ات

 

  ن

 

V(F)  ‘W1دو تحت فضائیں ہیں، ت ∪ W2   کی تحت فضا ہوگی

W2اگر اور صرف اگر   ⊆ W1 نکا W1 ⊆ W2 

 کرو ۔ 2

 

 
ات

 

 ۔ اساس کے توسیع نظریہ کو بیان اور ن

 کیجیے کہ   ۔ 3

 

 
ات

 

ا ہے  سبھین

 

رداری فضا ہون رداری جمع اور میزانی ضرب ایک ب   بہ عمل ب 

ٹ

 ۔خطی تغیرات کا س
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 حصہ ال 

 (5=2.5×2)     ۔ سے دو کے جواب دیجیے    گئے سوالات میںیےد   میں یلذ

رض کیجیے کہ    ۔1

 

رداری فضا ہیں اور     𝑉(𝐹)اور    𝑈(𝐹)  ف :𝑇دو  ب  𝑈(𝐹) ⟶ 𝑉(𝐹)   

 

 کرو  خطی تحویل ہے۔ ت

 

 
ات

 

 ن

i) 𝑇(𝟎) = 𝟎̂, 𝟎 ∈ 𝑈(𝐹), 𝟎̂ ∈ 𝑉(𝐹) ii) 𝑇(−𝑢) = −𝑇(𝑢), ∀𝑢 ∈ 𝑈(𝐹) 

:𝑇ن لو کہ  ما  ۔   2 𝑉3(𝑅) ⟶ 𝑉3(𝑅) عامل ہے جو اس طرح سے متعارف ہے  خطی  ایک 

𝑇(𝑢, 𝑣, 𝑤) = (𝑢 + 𝑤, 𝑣 − 𝑤, 𝑣) 

𝑇−1مقلوبی ہے اور اس سے   Tکہ   ئیے دکھا 
 ۔  حاصل کرو  

رض کرو کہ    ۔3

 

رداری فضا   𝑇ف  ہے اس طرح سے کہ  تحویلپر ایک خطی  𝑉2(𝐹)کسی ب 

𝑇(𝑢, 𝑣) = (4,0) 

𝑉2(𝐹)  کے معیاری مرطب اساس کے لیے𝑇  رس لکھو

 

 ۔ کا ماب

رس  ۔ 4

 

𝐴ماب = [
1 2 −1
2 1 −2
2 −2 1

 کے نظریہ کے جانچ کے -کیلے کے لیے [

 

ن

ٹ

کملٹ
ھی

 بعد۔

 حصہ ب 

 (5=5×1)    ۔ جواب دیجیے مفصل   کا   یک ا سے کسی    گئے سوالات میںیےد   میں یلذ



 
 

:𝑇خطی تحویل    ۔1 𝑅3 → 𝑅3
,𝑇(𝑟جو اس طرح سے ہے کہ    𝑠, 𝑡) = (𝑟 − 𝑠 + 2𝑡, 2𝑟 + 𝑠 − 𝑡, −𝑟 − 2𝑠)      رینک  

 

، ت

ی حاصل کیجیے

ٹ

لیِ

 

ن
 اور  

رض کرو کہ  ۔2

 

اور  𝑉(𝐹)اور    𝑈(𝐹)ف رداری فضائیں ہیں  :𝑇دو ب  𝑈(𝐹) → 𝑉(𝐹)    ہے۔ مان لو کہ    تحویلایک خطی𝑈    ادی
 
اہی اب

 
 

م

  

 

رداری فضا ہے۔ ت  ب 

𝜌𝑇 + 𝝂𝑻 = 𝑑𝑖𝑚(𝑈) 

 کیجیے کہ    ۔ 3

 

 
ات

 

ا ہے  سبھی ن

 

رداری فضا ہون رداری جمع اور میزانی ضرب ایک ب   بہ عمل ب 

ٹ

 ۔خطی تغیرات کا س
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 حصہ ال 

 (5=2.5×2)     ۔ سے دو کے جواب دیجیے    گئے سوالات میںیےد   میں یلذ

:𝑇اگر   ۔ 1 ℝ2 → ℝ2
ر کیا جا سکتا ہے  

 
 ایک خطی عامل ہے جس کو درجہ ذیل معیاری مرطب اساس میں ظاہ

𝐴 = [
1 2
0 1

] 

ر  نہیں ہے  𝑇دکھائیے کہ    بک

 

ری شکل پ 

 

طف اعداد کے میدان پر وب
 ۔  مل

رس  ۔ 2

 

]  دیے گئے توازنی ماب
1 2 5
2 0 3
5 3 4

 ۔  کے لیے کواڈریٹک فارم   معلوم کرو[

اساس   ۔ 3 سے  مدد  کی  عمل  طریقہ  کے  شمٹ  𝐵گرام  = {(1,1,0), (1,2,0), اندرونی    {(0,1,2) معیاری  لیے  کے 

 ۔کے ساتھ مستقیم عمودی اساس حاصل کیجیے ( Standard Inner Product)ضرب

 کیجیے کہ     𝑉اندرونی ضرب فضا          ۔4

 

 
ات

 

‖𝑢‖میں ن ≥ ‖𝑢‖  اور  0 = 𝑢اگر اور صرف اگر   0 = 0 

 حصہ ب 

 (5=5×1)    ۔ جواب دیجیے مفصل   کا   یک ا سے کسی   گئے سوالات میں یےد   میں یلذ

 کیجیے کہ   ۔ 1

 

 
ات

 

ا ہے  سبھین

 

رداری فضا ہون رداری جمع اور میزانی ضرب ایک ب   بہ عمل ب 

ٹ

 ۔خطی تغیرات کا س

طف قدری تفاعلات  𝑉(ℂ)اگر        ۔2
اد  سبھی مسلسل مل

 
رداری فضا   𝑛اب  کیجیے کہ   𝑉𝑛(ℂ)کی ب 

 

 
ات

 

  ن

 

 کے عناصر ہیں، ت



 
 

〈𝑢, 𝑣〉 = 𝑢1𝑣1̅̅ ̅ +  𝑢2𝑣2̅̅ ̅ +  ⋯ + 𝑢𝑛𝑣𝑛̅̅ ̅ 

 ۔اندرونی ضرب ہے

رض کیجیے کہ   ۔ 3

 

,𝑢اندرونی ضرب فضا  ہے۔ اگر    𝑉ف 𝑣 ∈ 𝑉   

 

 ت

|〈𝑢, 𝑣〉| ≤ ‖𝑢‖ ∙ ‖𝑣‖ 


