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 پیغام

ا آزاد نیشنل اردو یونیورسٹی

 

زی جامعہ ہے جس1998(   MANUU)   مولای

 

 ای اے اے  نے  میں ی ارلیمنٹ کے ای  ایکٹ کے ذریعے قائم کی گئی۔ یہ ای  مرک

  سے  سی کی  

 

ڈجان

 

زوغ، )1)کے قیام کے مقاصد ہیں:  جامعہ  اس  ہے۔  کیا  حاصل   +A گری 

 

  2( اردو زی ان کا ف
 
( پیشہ ورانہ اور تکنیکی تعلی کو اردو میڈیم میں قاب

ا، )

 

ا، اور )3رسائی اور دستیاب بنای

 

زاہم کری

 

زی  ہیں جو  نکات  وہ  ( خواتین کی تعلی پر خصوصی توجہ دینا۔ یہ  4( روایتی اور فاصلاتی طریقۂ تعلی کے ذریعے تعلی ف

 

اس مرک

 بخشتے ہیں۔ قومی تعلیمی ی الیسی  

 

 
زی جامعات سے ممتاز کرتے ہیں اور اسے ای  انفرادن

 

میں بھی مادری زی انوں اور علاقائی زی انوں میں    2020جامعہ کو دیگر تمام مرک

 تعلی حاصل کرنے پر زور دی ا گیا ہے۔ 

 رسائی آسان بنائی جائے۔  

 

و م اور مضامین ی
عل
زوغ کا مقصد یہی ہےکہ اردو جاننے والے طبقے کےلیے عصری 

 

 اردو ای   اردو کے ذریعے علم کے ف

 

طویل عرصے ی

ز سمسٹر کے ساتھ  350میں درسی مواد کی کمی رہی ہے۔ اردو یونیورسٹی کے ی اس اب اردو میں 
 
 اس تعداد میں اضافہ ہورہا ہے۔  سے زی ادہ کتابوں کا ذخیرہ موجود ہے اور ہ

زاہم کرنے کے قومی مشن کا حصہ بننے کو اپنے لیے ای  اعزاز سمجھتی ہے۔    2020اردو یونیورسٹی ای ای پی  

 

کے وژن کے مطابق مادری/گھریلو زی ان میں تعلیمی مواد ف

ز معلومات کے موجودہ

 

ب ڈ  ڈی  ج  اور  اُبھرتے شعبوں    نئے 
عدم دستیابی کے س  کی  اردو میں مطالعہ کے مواد  والا طبقہ  اردو بولنے  کہ  یہ  ڈ  زی 

 

زی    م

 

ب ازہ 

 

ی میدانوں میں 

 حصولِ معلومات کا نیا شعور بید

 

ار ہوا ہے جو یقیناً اردو داں معلومات و اطلاعات کے حصول سے محروم نہیں رہے گا۔ مذکورہ ی الا میدانوں میں مواد کی دستیابی کی بدول

ز انداز ہوگا۔  

 

زقی پر اب

 

 طبقے کی دانشورانہ ب

س اینڈ آن لائن ایجوکیشن

 

ی

 

ٹ
س

اردو اور متعلقہ   (CDOE)فاصلاتی اور آن لائن طلبہ کے لیے تعلی و تدریس کے عمل کو سہل بنانے کے لیے یونیورسٹی کا سینٹر فار ڈ

ا ہے۔  SLMخود اکتسابی مواد )  میں  مضامین

 

 ( کی تیاری کو یقینی بنای

MANUUاور آن لائن لرننگ کے طلبہ کے لیے ا ہے۔ یہ SLM فاصلاتی 

 

زاہم کری

 

ف ردو کے ذریعے علم حاصل کرنے میں دلچسپی رکھنے  اُ   مواد   بلا معاوضہ 

ز  والے  
 
کےلیے  ہ ام  شخص 

 

ی زائے  رسائی  ب   

 

ی تعلی  ہے۔  دستیاب  پر  سےقیمت  مقصد  کے  پھیلانے  ڈ  زی 

 

م کو  زے 

 

داب زی/عربی  کے 

 

اردو/ہندی/انگرب   ،

 eSLMمیں

 
 

  سان
 
 ہے۔رکھا گیا  مفت ڈاؤن لوڈ کے لیے دستیاب پر  یونیورسٹی کی ون

 

 

 کے مکمل تعاون کی بدول

 

ن
 
فی

 

صی
م

 کا عمل   FYUG مجھے بے حد خوشی ہے کہ متعلقہ فیکلٹی کی محنت اور 

 

اع

 

بی۔اے، بی۔ایس سی اور بی۔کام کی کتابوں کی اش

 کے لیے خود  

 

زے پیمانے پر شروع ہو گیا ہے۔ فاصلاتی اور آن لائن لرننگ کے طلبہ کی سہول

 

 کا عمل یونیورسٹی کے   (SLM) موادبی  اکتساب 

 

اع

 

کی تیاری اور اش

ا ہے۔ مجھے یقین ہے کہ ہم اپنے خود تعلیمی مواد کے ذریعے اردو جاننے  

 

زے طبقے  لیے اہمیت رکھ

 

 ہوں گے اور اس  والے ای  ب 
 
کی ضروری ات کو پورا کرنے کے قاب

ز ٹھہرا سکیں گے۔ قیام یونیورسٹی کے مقصدِ

 
 

 کو پورا کریں گے اور اپنے ملک میں اپنی موجودگی کو جاب

 !نیک تمناؤں کے ساتھ

 پروفیسر سید عین الحس 

 شیخ الجامعہ، مانو 

  



 پیغام
زی تعداد میں

 

ا ہے اور ب 

 

ز اور مفید طریقۂ تعلی کے طور پر تسلیم کیا جای

 

 مؤب

 

 
 لوگ اس طریقۂ تعلی سے فائہ اٹھا  موجودہ دور میں فاصلاتی تعلی کو دنیا بھر میں ای  نہان

ا آزاد نیشنل اردو یونیورسٹی نے بھی اردو زی ان بولنے والے عوام کی تعلیمی ضروری ات کو مدنظر رکھتے ہوئے اپنے قیام کے

 

 سے ہی فاصلاتی تعلی کا    رہے ہیں۔ مولای

 
 

وق

اردو یونیورسٹی نے   آزاد نیشنل  ا 

 

س ایجوکیشن  1998طریقہ متعارف کرای ا۔ مولای

 

ی

 

ٹ
س

ڈ  آف 

 
 
زیکٹورن

 

ڈاب ِ فاصلاتی تعلی(  میں 

 

کا  کے ساتھ    )نظام اور  کام  آغاز کیا 

 سے ی اقاعدہ پروگرام شروع ہوئے، اس کے بعد مختلف شعبہ جات قائم کیے گئے۔  2004

س لرننگ

 

ی

 

ٹ
س

ڈ اینڈ  اوپن  ادا کیا ہے۔  اہم کردار  ای   ز طور پر منظم کرنے میں 

 

کو مؤب والے مختلف  (ODL)یو جی سی نے ملک میں نظام تعلی  موڈ کے تحت چلنے 

س اینڈ آن لائن ایجوکیشن

 

ی

 

ٹ
س

اور  -منظور شدہ ہیں۔ یو جی سی  ڈی ای بی کے -میں چل رہے ہیں، یو جی سی(CDOE)پروگرام، جو سینٹر فار ڈ ڈی ای بی نے فاصلاتی 

والے طلبہ   اکہ فاصلاتی تعلی حاصل کرنے 

 

ی دی ا ہے  زور  پر  کو ہم آہنگ کرنے  اردو  کے معیار  ی اقاعدہ تعلی کے نصاب  آزاد نیشنل  ا 

 

مولای بنای ا جاسکے۔ چونکہ  کو بہتر 

زے طرز )یونیورسٹی ای   
 
ہ
ُ
زاہم کرتی ہے، اس لیے اپنے مقاصد کو یو جی سییونیورسٹی ہے جو فاصلاتی اور روایتی دونوں طریقۂ(کی ڈوئل موڈد

 

ڈمات ف

 

ڈی ای  - تعلی کی ج

لیے   کے  کرنے  حاصل  مطابق  کے  خطوط  رہنما  کے  نے  بی  سسٹماس  ڈٹ 

 

کری  بیسڈ  گیا  (CBCS)چوائس  کرای ا  کا متعارف   Self)مواد  اکتسابیخود    جس 

Learning Materials)   زیم کے مطابق

 

ڈٹ ف

 

 ۔ چکا ہےنئے سرے سے تیار کیے جایو جی سی کےقوانین  اور کری 

س اینڈ آن لائن ایجوکیشن

 

ی

 

ٹ
س

امل ہیں۔  19کل انیس )(CDOE)سینٹر فار ڈ

 

ڈ، ڈپلوم اور سرٹیفکیٹ پروگرام ش

 

ا ہے جن میں یو جی، پی جی، بی ای 

 

( پروگرام پیش کری

او ای نے جولائی   کے مطابق چار سالہ یو جی    2020-ای ای پیسے    2025اس کے ساتھ ساتھ تکنیکی مہارتوں پر مبنی پروگرام بھی شروع کیے جا رہے ہیں۔ سی ڈی 

زائن کیا گیا ہے  کے آنرز پروگراموں  پروگرام کا آغاز کیا ہے۔ بی اے، بی ایس سی اور بی کام  

 

طلبہ کو آنرز ڈگری حاصل کرنے میں  جس سے  کو ای سی ایف کے مطابق ڈب 

 سے ایم بی اے پروگرام او ڈی ایل موڈ میں متعارف کرای ا گیا ہے۔  2026-2025سال ملے گی۔ مدد 

اور چھ س  ریجنلمانو نے   اور سری نگر(  ا، ممبئی، پٹنہ، رانچی 

 

 کے لیے نو ریجنل سنٹرز )بنگلورو، بھوی ال، دربھنگہ، دہلی، کولکای

 

سنٹرز )حیدرآی اد، لکھنؤ،    طلبہ کی سہول

 ورک قائم کیا ہے۔ اس کے علاوہ وجے واڑا میں ای  ایکسٹینشن سنٹر بھی قائم کیا گیا

 

 

 

ہے۔ ان ریجنل اور س  ریجنل    جموں، نوح، وارانسی اور امراؤتی( کا ای  وسیع ن

اکہ طلبہ کو تعلیمی اور انتظامی سہولیات  (LSCs)سے زی ادہ لرنر سپورٹ سنٹر  پچاسکے تحت ای  سو    وںسنٹر

 

 چلائے جا رہے ہیں ی

 
 

اور بیس پروگرام سنٹر بیک وق

ا

 

اور انتظامی سرگرمیوں میں آئی سی ٹی کا بھرپور استعمال کری س اینڈ آن لائن ایجوکیشن اپنی تعلیمی 

 

ی

 

ٹ
س

زاہم کی جا سکیں۔ سینٹر فار ڈ

 

اور اپنے تمام پروگرامو  ف میں   ںہے 

ا ہے۔ 

 

زاہم کری

 

 صرف آن لائن موڈ کے ذریعے ہی داخلے ف

 رزیل
ی

 

 ٹ
می

ڈیو  (SLM)طلبہ کے لیے سیلف لرننگ 

 

وی  و  آڈیو  اور  پر دستیاب کرائی جاتی ہیں   

 
 

  سان
 
آن لائن ایجوکیشن کی ون اینڈ  س 

 

ی

 

ٹ
س

ڈ فار  کی سوفٹ کاپی سینٹر 

زاہم کی جا رہی 

 

ف  بھی 

 

  گروپ کی سہول
 
واٹس ان اور  زاہم کیے جاتے ہیں۔ اس کے علاوہ طلبہ کو ای۔میل 

 

ف پر   

 
 

  سان
 
 کے لنک بھی ون

 

ہے جن کے    ریکارڈن

ا ہے۔ ی اقا

 

ات وغیرہ کے ی ارے میں مطلع کیا جای

 

گ، امتحای

 

ٹ
سل

 

ن
گ کے علاوہ  ذریعے انہیں پروگرام کے مختلف پہلوؤں جیسے کورس رجسٹریشن، اسائنمنٹ، کاؤ

 

ٹ
سل

 

ن
عدہ کاؤ

زسوں سے طلبہ کے تعلیمی معیار کو بہتر بنانے کے لیے  زاہم کی جا رہی ہے۔ ( Remedialزائ تدارکی )گزشتہ دو ب 

 

گ بھی ف

 

ٹ
سل

 

ن
 آن لائن کاؤ

امل 

 

س اینڈ آن لائن ایجوکیشن تعلیمی اور معاشی طور پر پسماندہ آی ادی کو عصری تعلی کے دھارے میں ش

 

ی

 

ٹ
س

 کرنے میں ای  اہم کردار ادا  امید کی جاتی ہے کہ سینٹر فار ڈ

ز میں تبدیلیاں کی گئی ہیں اور توقع ہے کہ اس سے  (NEP-2020)کرے گا۔ تعلیمی ضروری ات کو مدنظر رکھتے ہوئے نئی تعلیمی ی الیسی

 

کے مطابق مختلف پروگرام

ز اور کارآمد بنانے میں مدد ملے گی۔ 

 

ڈ مؤب زی 

 

س لرننگ کے نظام کو م

 

ی

 

ٹ
س

 اوپن اینڈ ڈ

 پروفیسر محمد رضا اللہ خان 

زکٹر، سی ڈی او ای،مانو 

 

 ڈاب

 



 کورس کا تعارف 

ز نظر کتاب ا آزاد نیشنل اردو یونیورسٹی کے بی  (Analytical Geometry)تی جیومٹری تجزی ا   ،  زب 

 

کے موضوعات سے متعلق ہے اور یہ مولای

میں جیومٹری کے بنیادی اصولوں اور    ری اضی کا ای  ایسا حصہ ہے جس  تی جیومٹری سمسٹر کے نصاب پر مشتمل ہے۔ تجزی اپہلےایس سی کورس کے  

ا  جاکو بیان کیاکے بنیادی ضابطوں    (Calculus)علم احصاء  

 

 طریقے سے  سہل ۔ اس کتاب کی نمای اں خصوصیت یہ ہے کہ اس میں مواد کو  ہے    ی

اکہ طلبا اپنے مضمون کو ازخود سمجھ سکیں۔ 

 

 آسان زی ان میں مثالوں کے ذریعہ سمجھای ا گیا ہے، ی

ل )تجربوں( پر منحصر   
ک

 

ی کی

کتاب کو دو حصوں میں تقسیم کیا گیا ہے۔ جس میں پہلا حصہ نظری ات )تھیوری( پر مبنی ہے اور دوسرا حصہ پر

زہمیں     1( اکائیوں پر مشتمل ہے۔ اکائی  4)  چارہے۔ پہلا حصہ  

 

سے متعلق    مکافیمیں    2کے ی ارے میں جانکاری دی گئی ہے۔ اکائی    مخروطی اور داب

ی  3معلومات درج ہے۔ اکائی  

 

ب ی ض

اور اس کے چند اطلاقات دیے گئے ہیں نیز اکائی میں    چوتھی  ہے۔    مبنی    اور اس کے مسائل پر   زائ  کی تعریف 

 ہیں۔   پر کئی مثالیں دی گئیمخروطی کے لیے قطبی ضابطہ اور اس  

طلبا سے توقع کی جاتی ہے کہ وہ عملی کلاسوں میں شرکت کریں اور کونسلر کی رہنمائی میں تجری اتی مینول میں دیے گئے مسائل کو حل   

 کرنے کی مہارت حاصل کریں۔ 

 کو بہتر بنانے کے لیے اس مینول میں

 

تجری اتی حصہ دی ا گیا ہے۔ طلباکی طرف سے کیے گئے کام کا    ں کااکائیو  دو    طلباکی مسئلہ ل صلاح 

 جمع کریں۔

 
 

 ریکارڈ وہ عملی امتحان کے وق

 عمل و فہم   اس کتاب کی تدوی میں مصن
 
اور قاب ا ہوں۔کتاب کو معیاری  

 

ادا کری ، تدریسی و غیرہ   تدریسی و انتظامی  عملے کے تعاون کا شکریہ 

زی  طلبا کی آرا
 
زہ  اکرام ، ماہ

 
 

اہم کوئی بھی کوشش اپنے اپٓ میں مکمل نہیں ہوتی۔ اس ضمن میں اساب

 

و مشوروں کا خیر مقدم  بنانے کی ممکن کوشش کی گئی ہے، ی

 کیا جائے گا۔

 

 

 ڈاکٹر خواجہ معین الدی 

 کورس کو آرڈی نیٹر 
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رہ:ںمخروطیا۔ 1اکائی 

 

 دائ

(Conics:Circle) 

را 

 

 
 اکائی کے اج

 تمہید 1.0

 مقاص  1.1

رہ  1.2

 

 دائ

 اکتسابی نتائج 1.3

 کلیدی الفاظ  1.4

 نمونہ امتحانی سوالات  1.5

 معروضی جواب ات کے حامل سوالات 1.5.1

 مختصر جواب ات کے حامل سوالات  1.5.2

 طویل جواب ات کے حامل سوالات 1.5.3
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 (Introductionتمہید) 1.0

دوسرے  کوخط     اور کسی(Arch length)، قوسی لمبائیکے درمیانی رقبے    خطوطہم     بیا محوروں   کسی حاصل  گھمانے سے    گرد  کے  خط  

کے ہیں۔    ٹھوس  چکے  سیکھ   ا 

 

کرب حاصل  کو    حجم  

 م
ہ

میں  ب اب  دد اس 

 

 ن
چ
   

 

حن

 

من

یاات  ر  ن

 

دائ جیسے  میں،  ب ارے  ی(Circle)ہ کے 

 

یض ب ی

 ،(Ellipse)  ،

 ۔مطالعہ کریں گے  تفصیلی  کا (Hyperbola)زائ اور  (Parabola)مکافی

والے    نبھانے  کردار  اہم  میں  رقی 

 

ئ کی  اور ربیاضی  داں  انیربیاضی 

 

یوب ر  مشہور 

ٹ

ی
جیوم (    The Great Geometer)عظیم 

اپنی کتاب کونکس  (Apollonius)اپولونیس ی    مکاافیمییں  (conics) نے 

 

یض ب ی

ی ۔بیاامتعارف کر کو    کی اصطلاحات  زائ اور    ،  ن

 

حن

 

من

  استعمال  ااتکاان 

 
 
د    (Telescope)ربینسیاروں کی حرکت، 

 

ین
ن

ٹ

ن

 

ب
ا رر وغیرہ جیسے شعبوں    کی (Antenna)ہاور 

ٹ

نیکٹ
یفل ی

ر اور آٹوموب ائل میں   لائٹوں 

 

ش
ی فلن

رائن، 

 

ڈئی

ا میں وسیع پیمانے  

 

 ۔ ہے  پر ہوب

رے متصل مقروط     کی مدد سے    اگر کسی  مستوی
 
سےمختلف  (Vertical axis)اس کے عمودی محور کو   (Double Napped Cone)دوہ

 مییںمختلف مقاموں  سے اور  ں زاویو
ہ
ا ہے تو اس سے 

 

ا جاب

ٹ

یاات حاصل ہوتی ہیںددرجہ ذیل کاب ن

 

حن

 

من

 : 

رے متصل مخروط کو  ❖
 
بیا مخروط   (کے زاویے پر کاٹتا ہے   اس کے  عمودی محور سے  کے علاوہ((Vertex) )راس  اگر مستوی دوہ

رہ  )( Parallel to the base of  one of the double napped cone)کے  اساس کے متوازی 

 

تو  اس سے ہمیں ایی دائ

ا ہے۔

 

 حاصل ہوب

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 1.1شکل 

 

رچھی اونچائی

 

 ئ

 مخروط کا عمودی محور

رہ

 

 دائ

 مستوی
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رے متصل مخروط کو )راس کے علاوہ(اس کے  عمودی محور سے   ❖
 
رچھے خط کی اساس محور    سے کم    زاویے     اگر مستوی دوہ

 

)جو کہ ئ

یتو  اس سے ہمیں ایی  ،پر کاٹتا ہےسے زاویہ سے زبیادہ ہو( 

 

یض ب ی

(Ellipse)ا ہے۔

 

 حاصل ہوب

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 1.2شکل 

)راس کے علاوہ( ❖ رے متصل مخروط کو 
 
دوہ رچھے خط کے متوازی  اگر مستوی 

 

تو  اس سے ہمیں ایی    ئ   ( Parabola)مکافیکاٹتا ہے، 

ا ہے۔

 

 حاصل ہوب

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 1.3شکل 

رے متصل مخروط کو اس کے  عمودی محور سے   ❖
 
رچھے خط کی اساس محور سے زاویہ سے کم        اگر مستوی دوہ

 

سے کم    زاویے )جو کہ ئ

ا ہے۔ (Hyperbola)ہو( پر کاٹتا ہے، تو  اس سے ہمیں ایی زائ

 

 حاصل ہوب

رچھی اونچائی

 

 ئ

 مخروط کا عمودی محور

ی

 

یض ب ی

 

 مستوی

 

رچھی اونچائی

 

 ئ

 مخروط کا عمودی محور

 مکافی

 مستوی
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  1.4شکل 

 ( Objectives)مقاص 1.1

رہ کی تعریف  اور اس کے متعلق مسئلوں کو سمجھ کر  

 

 ہو جائیں گے کہ دائ
 
مساوات سے اس کا    دی گئی  اس اکائی کے اختتام پر اپٓ اس قاب

 مبدا اور نصف قطر حاصل کر سکیں۔

رہ  1.2

 

 ( Circle) دائ

  کو جن کی کسی مقررہ  نقطہ  تعریف: 

ٹ

رہ کہتے ہیں۔مقررہ  ( Fixed Point)کسی مستوی میں ان سبھی نقاط کا س

 

سےدوری  مستقل رہتی ہے، دائ

رہ کا 

 

ر نقطہ کو اس دائ

 

 کہتے ہیں۔ (Radius)اور مستقل  دوری کو اس کا نصف قطر   (Centre)مرک

ر  مبدا اور نصف قطر   

 

رہ جس کا مرک

 

 (  Circle whose centre is the origin and radius is) ہودائ

ہ 
ک
رض کیجیے 

 

ر   ف

 

رہ  کا مرک

 

رہ کی تعریف اور   ہے۔اب پر ایی نقطہ    ( Circumference)اوراس کے محیطنصف قطر   ، ددائ

 

دائ

 دو نقطوں کی درمیانی  فاصلہ کے ضابطے کی مدد سے  

 

 

 

رچھی اونچائی

 

 ئ

 مخروط کا عمودی محور

 زائ

 مستوی
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 1.5شکل 

ر   

 

رہ جس کا مرک

 

 (  Circle whose centre is  and radius is) ہواور نصف قطر   دائ

ہ 
ک
رض کیجیے 

 

ر   ف

 

رہ  کا مرک

 

رہ کی تعریف اور   ہے۔اب پر ایی نقطہ    ( Circumference)اوراس کے محیطنصف قطر   ، ددائ

 

دائ

 دو نقطوں کی درمیانی  فاصلہ کے ضابطے کی مدد سے  

 

 

 

 

 1.6شکل 

راور  نصف قطر   دکھائیے کہ دو درجی  مساوات   مثال۔ 

 

ر کرتی ہے اور اس کا مرک
 
رہ کو ظاہ

 

ایی دائ

 حاصل کیجیے۔

 دی گئی  دو درجی مساوات ہے  حل۔ 
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رہ کو  سے کر اس مساوات کا  موازنہ  مساوات  ہم 

 

ا ہے کہ دی گئی مساوات ایی دائ

 

ر ہوب
 
تے ہیں  ۔ جس سےظاہ

رہ کی 

 

ر کرتی ہے۔ دائ
 
ر    ہے مساوات کے لیے نصف قطراس ظاہ

 

رہ کا مرک

 

,𝑔−)اور دائ −𝑓) ۔ہے 

رہ کے کسی نقطہ پر مماس 

 

 ( Tangent at any Point on a Circle) دائ

رہ کو نہیں کاٹتا 

 

رھانے پر دائ

ٹ

ا ہے اور آگے ئ 

 

رہ کے اس نقطہ کو چھوب

 

رہ کے کسی نقطہ پر مماس وہ  خط ہے  جو   دائ

 

رہ کے نصف قطر  پر  دائ

 

۔ مماس ہمیشہ دائ

ا ہے۔( Perpendicular)عمودی

 

 ہوب

ہ مان لیجیے
ک
ر    

 

رہ  کا مرک

 

  ہے۔نصف قطر  اور  ددائ

 

رہ کی  مساوات  ہے   ت

 

 دائ

 

رہ کے نقطہ   اس

 

)𝑄دائ  خط کی مساوات درجہ ذیل ہوگ پر (

 

 

 1.7شکل 

 کی مساوات درجہ ذیل ہوگ    OQمبدا سے جانے والے خط 

 

رہ کے ،چوں کہ مماس

 

 دی ہوتی ہے، اس لیے نصف قطر پر عمو دائ

 

 

 

 
 

𝑄( )
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رہ پر مماس کی مساوات  

 

 اس لیے دائ

 

 

)𝑄چوں کہ نقطہ  رہ پر  (

 

 اس لیے   ،ہےہی دائ

 اس لیے 

 

 مطلوبہ مماس کی مساوات ہوگ۔ 

رہ پر  

 

ارمل کی مساوات دائ

 

( Equation of the Normal to the Circle) ب

 

 1.8شکل 

 

نقطہ  تعریف: کے  کے    Pکسی منحنی  مماس  پر  نقطہ  ،اس  ارمل 

 

ب پر 

ا ہے۔ 

 

 عمودی ایی  خط ہوب

ہ مان لیجیے
ک
ر    

 

رہ  کا مرک

 

  ہے۔نصف قطر  اور  ددائ

 

رہ   ت

 

دائ

 کی  مساوات  ہے

 

نقطہ    اس کے  رہ 

 

)𝑄دائ ذیل  پر( درجہ  مساوات  کی  مماس 

 ہوگ

 

 

)𝑄نقطہ    مماس پر عمودی خط  کی مساوات درجہ ذیلسے ہوکر گزرنے والے اوراس  (

 

 پر عمودی ہے، اس لیے یہ خط مماس چوں کہ 

 

 

 

رہ پر 

 

ارمل خط  اس لیے دائ

 

 کی مساوات   ب

 

 

۔   

 

رہ کے مبدا سے ہوکر جائگ

 

ر ہے کہ یہ مساوات دائ
 
 ظاہ

  

𝑄( )
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رہ کی عام مساوات  اب 

 

)𝑄نقطہ  کے  دائ  مماس کی مساوات ہوگ   پر(

 

)𝑄نقطہ  اس پر عمودی اور    سے ہوکر گزرنے والے سیدھے خط کی مساوات (

 

  کہ  
 

 ج

 

 

 

ارمل خط کی مساواتاس لیے 

 

 درجہ ذیل ہوگ ب

 

ر)  رابطہ کا 

 

 ( Chord of Contactوئ

 

ر  اگر
 
ب اہ کے  رہ 

 

نقطہ  دائ دو نقطوں  اس  سےTکسی  پر    Rاور Qکے 

 ے جائیں تو  مماس   
چ
ھنی
ک

کا    Tنقطہ کو  QRخط   سے مماسوں کے رابطے 

ر کہتے ہیں

 

 ۔وئ

کہ  کیجیے  رض 

 

ری    ف
 
)𝑇نقطہ   ب اہ رہکسی  سے    (

 

دو    کے   دائ

)𝑄نقطوں 2 2
)𝑅اور    ( 3 3

خطوط    ( مماس  دو  پر 

کی مساوات درجہ ذیل    ںپر  مماسواورنقطوں   اس لیے  ہیں۔  

 گ ں ہو

 

𝑥2 𝑦
2

 

 اور 

𝑥3 𝑦
3

 

 ، اس لیےہیں سے گزرتے  نقطہ   چوں کہ یہ دونوں خط 

1𝑥2 1
𝑦2   …(1 ) 

 اور 

1𝑥3 1
𝑦3   ...(2 ) 

 
 

𝑄 

𝑅 

𝑇 

1.9شکل   
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ر 

 

 درجہ ذیل ہوگ کی مساوات QRاس لیے رابطے کے وئ

   (3)... 

 ہے اور جس  (  1مساوات )چوں کہ  

 

ردرس
 
ا  سے ظاہ

 

2ہے کہ نقطہ   ہوب  ہے   2( پر موجود ہے اور چوں کہ مساوات )3خط )  2

 

( درس

ا  ہے کہ نقطہ 

 

رہوب
 
3جس سے ظاہ )𝑄  یعنی دونوں نقطے  ( پر موجود ہے۔  3خط )   3 2 2

,𝑅(𝑥3اور    ( 𝑦3)  ر پر موجود ہوں

 

رابطہ کے وئ

 ۔گے

 ( Pole and Polar) قطبی  اور    قطب

رہ کے دو نقطوںسے ہوکر  Pاگر کسی نقطہ

 

 Locus of the)  پر  مماس  کے مقطع نقطہ کا  مقام Rاور Qسے ملتا ہے ،تو  نقطوںRاور Qکوئی خط کسی دائ

Point  )نقطہP   ا ہے اور  ساتھ ہی

 

 قطبی کا قطب کہتے ہیں۔کو Pنقطہکا قطبی کہلاب

 

 1.10شکل 

رض کیجیے کہ نقطہ 

 

رہ ایی  خط سے  ف

 

ا ہے جن پر دو مماس خطوط نقطہ   𝑅اور   𝑄پر دو نقطوں    دائ

 

 پر ملتے ہیں۔  سےہو کر گزرب

   نقطہ  (Intersection)مقطع  پر  مماس  کا  𝑅اور   𝑄نقطوں چوں کہ 

 

 کی مساوات درجہ ذیل ہوگ   QRخط ہے ت

 

   چوں کہ یہ خط نقطہ  

 

ا ہے، ت

 

 سے گزرب

 

 ہے جس کی وجہ سے نقطہ 

 

 درجہ ذیل خط  پر موجود ہوگا چوں کہ یہ رشتہ درس

 

 کی مساوات ہے۔(Polar)کے قطبی اس لیے یہ مساوات نقطہ  

رہ کسی خط کا قطب 

 

 (  Pole of a Line with respect to a Circle) بلحاظ دائ

رض کیجیے کہ 

 

رہ      کی مساوات    خط  دیے گئے    ف

 

ہے، اور مان لیجیے کہ دیے گئے خط کے لیے    اور دائ

  قطب    مطلوبہ قطب 

 

 کے لیے قطبی درجہ ذیل ہوگ ہے۔ ت

 
 

𝑄 

𝑅 

𝑇 
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ا ہے  جو کہ دیے گئےقطب  

 

 کے لیے قطبی کی طرح ہی ہے۔ ان دونوں مساوات کا موازنہ کرنے پر ہمیں حاصل ہوب

𝑥1

𝑎1
=

𝑦1

𝑏1
=

𝑟2

𝑐1
 

 

 ہے۔ مطلوبہ قطب  اس لیے 

مساوات   نوٹ:  عام  کی  رہ 

 

دائ بلحاظ  طرح    کے  اسی  خط  گئے  دیے  کسی    کو قطبلیے  کے 

 ۔کیا  جا سکتا ہے  سے حاصل

ر    ۔ 1مثال   

 

رہ کی مساوات حاصل کیجیے جس کا مرک

 

)اس دائ  ہے۔  2اور نصف قطر   (

ر    حل۔ 

 

رہ کی مساوات جس کا مرک

 

)ہم جانتے ہیں کہ  اس دائ  ہو درجہ ذیل ہوتی ہے  اور نصف قطر   (

 

رہ کا نصف قطر   

 

رہ کی مساوات درجہ ذیل ہوگ یہاں دیے گئے دائ

 

 ہے ،اس مطلوبہ دائ

 

 

ر    ۔ 2مثال   

 

رہ کی مساوات حاصل کیجیے جس کا مرک

 

)اس دائ  ہے۔ ( Diameter) اور قطر  (

ر    حل۔ 

 

رہ کی مساوات جس کا مرک

 

)ہم جانتے ہیں کہ  اس دائ  ہو درجہ ذیل ہوتی ہے  اور نصف قطر   (

 

رہ کا قطر   

 

رہ کی مساوات درجہ ذیل ہوگ  ہوگا اور  اس لیے  اس  لیے نصف قطر    ہے ، یہاں دیے گئے دائ

 

 دائ

 

 

ر    ۔ 3مثال   

 

رہ کی مساوات حاصل کیجیے جس کا مرک

 

)اس دائ  ہے۔ ( Diameter) اور قطر  (

ر    حل۔ 

 

رہ کی مساوات جس کا مرک

 

 ہو درجہ ذیل ہوتی ہے  اور نصف قطر   ہم جانتے ہیں کہ  اس دائ

 

رہ کا قطر   

 

ر    ہے ،اس  لیے نصف قطر      یہاں دیے گئے دائ

 

)ہوگا اوراس کا مرک رہ کی مساوات درجہ ذیل  ہے(

 

اور  اس لیے  دائ

 ہوگ

 

 

رہ    ۔ 4مثال   

 

ر اور قطر  حاصل کیجیے ۔دائ

 

 کا مرک

رہ کی معیاری مساوات میں تبدیل کرتے ہیں   حل۔ 

 

 س  سے پہلے  دی گئی مساوات کو  دائ
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ر  

 

رہ کی مساوات جس کا مرک

 

 ہو درجہ ذیل ہوتی ہے  اور نصف قطر   ہم جانتے ہیں کہ  اس دائ

 

ا ہے مساوات  موازنہ  کا  مساوات  

 

 سے کرنے پر ہمیں حاصل ہوب

 اور  نصف قطر    

رہ 

 

ر   دائ

 

 کا مرک

ر نقطہ ۔ 5مثال  

 

رہ کی مساوات معلوم کیجیے جس کا مرک

 

 ہے ۔ پر ہو اور جس کا نصف قطر  اس دائ

ر    حل۔ 

 

رہ کی مساوات جس کا مرک

 

 ہو درجہ ذیل ہوتی ہے  اور نصف قطر   ہم جانتے ہیں کہ  اس دائ

 

رہ کا نصف قطر   

 

ر   یہاں دیے گئے دائ

 

رہ کی مساوات درجہ ذیل ہوگ ہےہے اوراس کا مرک

 

 اور  اس لیے  دائ

 

 

رہ کی مساوات معلوم کیجیے جو نقطوں ۔ 6مثال  

 

ا  اور    ،  اس دائ

 

 ہے ۔سے ہوکر گزرب

رہ کی   حل۔ 

 

 مساوات درجہ ذیل ہوتی ہے عام  ہم جانتے ہیں کہ   دائ

 

رہ    گیا    یہاں دبیا

 

ا  اور     ،    نقطوںدائ

 

ب الا  یہ تمام نقاط    اس لیے   ہے  سے ہوکر گزرب رہ کی مساوات کو مطمئن کریں  من درجہ 

 

دائ

 گے، اب 

 

 

 

 ( میں درج کرنے پر ہمیں حاصل ہوگا 3( اور )2( سے  کی قیمت مساوات )1مساوات )

 

 اور 

 

رہ کی مطلوبہ مساوات درجہ ذیل ہوگ اب مساوات 

 

 میں یہ تمام قیمتیں درج کرنے پر دائ

 

رہ کی مساوات معلوم کیجیے جو ۔ 7مثال  

 

 ۔ تی ہے    چھو دوری پر  مثبت  اکائی  کی 6محور کو xاکائی  اور 4محور کو مثبت سمت میں   yاس دائ

رہ کی عام مساوات  درجہ ذیل ہوتی ہے   حل۔ 

 

 ہم جانتے ہیں کہ   دائ
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رہ  اب چوں کہ یہ 

 

ا ہے    ۔ 6محور کو اکائی  اور  4محور کو مثبت سمت میں   دائ

 

 اس لیے      اکائی  کی مثبت  دوری پر چھوب

 

 

ر ایی کی قدر   ( 1مساوات )
 
ر اور ہ رائ  ر ایی کی قدر  (  2مساوات )ہوگ اسی طرح  4کےریشے ئ 

 
ر اور ہ رائ  ۔ اب مساوات  ہوگ  6کےریشے ئ 

 ہمیں حاصل ہوگا سے (1)

 

 

 

 ( سے ہمیں حاصل ہوگا 2مساوات )

 

 

 

رہ    

 

ا ہے    ۔  6محور کو چوں کہ دائ

 

  اکائی  کی مثبت  دوری پر چھوب

 اس لیے

 

رہ کی مطلوبہ مساوات درجہ ذیل ہوگ اب مساوات 

 

 میں یہ تمام قیمتیں درج کرنے پر دائ

 

رہ    ۔ 8مثال  

 

 ۔ہے     کے متوازی پر اس مماس کی مساوات معلوم کیجیے جوخط  دائ

رہ کی مساوات  ہے    دی گئی حل۔

 

 دائ

 

،  

( ، ) 

.91شکل   

O 
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 دیے گئے خط کے متوازی خط کی مساوات  درجہ ذیل ہوگ 

 

رہ پر مماس ہو تو  اس کی نقطہ   

 

 ، یعنی کے مساوی ہوگسے دوری  اب اگر یہ خط دیے گئے دائ

 

 اس لیے    

 

 بیایعنی

 اس لیے مطلوبہ مماس کی مساوات درجہ ذیل ہوں گ 

 

 اور

 

رہ ۔ 9مثال 

 

 کے لیے قطب حاصل کیجیے ۔  خط  بلحاظ  دائ

رض کیجیے کہ دیے گئے  خط کی مساوات   حل۔

 

رہ      ف

 

دیے گئے   گر  ہے، ا  اور دائ

 کے لیے قطبی درجہ ذیل ہوگ  تو   ہو خط کے لیے مطلوبہ قطب  

 

 

 

ا ہے

 

 ان دونوں مساوات کا موازنہ کرنے پر ہمیں حاصل ہوب

 

 

 ہے۔ اس لیے مطلوبہ قطب     

 ( Learning Outcomes) اکتسابی نتائج 1.3

رہ کی تعریف  اور اس کے متعلق مسئلوں کو سمجھااس اکائی میں ہم نے  

 

ر  مساوات سے اس کا مر  دی گئی  ر   اودائ

 

ا  اور نصف قطر حاصل کر ک

 

ب

ا بھی سیکھا۔  ۔سمجھا

 

رہ کی مساوات حاصل کرب

 

ر اور نصف قطر کی مدد سے مطلوبہ دائ

 

 ساتھ ہی دیے گئے مرک

 ( Keywords)کلیدی  الفاظ 1.4

رہ

 

رقطر،محیط، نصف قطر،دائ

 

 ،قطب، قطبی، رابطہ کا وئ
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 (Model Examination Questions)نمونہ امتحانی سوالات 1.5

 (Objective Answer Type Questions)معروضی جواب ات کے حامل سوالات1.5.1

ر نقطہ   .1

 

کا مرک ہ کی مساوات معلوم کیجیے جس  ر

 

دائ اور جس کا نصف قطر  اس  ہو   ہے۔   3پر 

ر نقطہ   .2

 

کا مرک ہ کی مساوات معلوم کیجیے جس  ر

 

دائ اور جس کا نصف قطر  اس  ہو   ہے۔   10پر 

ر نقطہ   .3

 

کا مرک ہ کی مساوات معلوم کیجیے جس  ر

 

دائ اور جس کا نصف قطر  اس  ہو   ہے۔   3پر 

ر نقطہ   .4

 

رہ کی مساوات معلوم کیجیے جس کا مرک

 

 ۔ہے پر ہو اور جس کا نصف قطر اس دائ

ہ   .5 ئر اس کا نصف قطر معلوم کیجیے۔ دا اور  ر 

 

کا مرک اس   سے 

ہ   .6 ئر اس کا نصف قطر معلوم کیجیے۔ دا اور  ر 

 

کا مرک اس   سے 

ہ   .7 ئر اس کا نصف قطر معلوم کیجیے۔ دا اور  ر 

 

کا مرک اس   سے 

ہ   .8 ئر اس کا نصف قطر معلوم کیجیے۔ دا اور  ر 

 

کا مرک اس   سے 

ہ  .9 ر

 

۔ دائ اور قطر  حاصل کیجیے  ر 

 

 کا مرک

ر نقطہ   .10

 

کا مرک ہ کی مساوات معلوم کیجیے جس  ر

 

دائ اور جس کا نصف قطر  اس  ہو   ۔ ہے    پر 

 (Short Answer Type Questions)مختصر جواب ات کے حامل سوالات  1.5.2

رہ کی مساوات معلوم کیجیے جو نقطوں .1

 

ا اور    ،  اس دائ

 

 ہے ۔ سے ہوکر گزرب

رہ کی مساوات معلوم کیجیے جو نقطوں .2

 

ا اور    ،  اس دائ

 

 ہے ۔ سے ہوکر گزرب

رہ کی مساوات محسوب کیجیے جس کے قطر کے اختتامی نقاط   .3

 

 ہوں۔، اس دائ

ا .4

 

گزرب ہوکر  سے  مبدا  جو  کیجیے  محسوب  مساوات  کی  رہ 

 

دائ کے    اس  جس  اور  پر  ہے  پر  اور     محور  مساوی  محور  کے 

و عات
مقط

(Intercepts) ہوں۔ 

رہ کی مساوات حاصل  کیجیے جو مبدا سے   .5

 

ا    5محور  دونوں کو  محور  اور  اس دائ

 

 ہو۔اکائی کے فاصلے پر چھوتے ہوئے گزرب

رہ    .6

 

 ۔ کے متوازی ہے    پر اس مماس کی مساوات معلوم کیجیے جونقطہ   دائ

رہ    .7

 

 ۔ کے متوازی ہے    پر اس مماس کی مساوات معلوم کیجیے جوخط   دائ

 (Long Answer Type Questions)طویل جواب ات کے حامل سوالات 1.5.3

رہ کی مساوات معلوم کیجیے جو  .1

 

صاات محور کو اس دائ

 

ی

 

چ
م

 ۔  کاٹتا ہےپر   اور   مبدا سے  

رہ     .2

 

صاات محور کوبتائیے کہ دائ

 

ی

 

چ
م

 کہاں کاٹتا ہے؟  مبدا سے  

رہ کی مساوات معلوم کیجیے جو   .3

 

)اور دو نقطوں   چھوتی ہے      6محور کو اس دائ )اور   (  ۔سے ہو کر گزرتی ہے (
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 مکافی  ۔  2اکائی 

(Parabola ) 

را 

 

 
 اکائی کے اج

 تمہید   2.0

 مقاص    2.1

 مکافی    2.2

 اکتسابی نتائج   2.3

 کلیدی الفاظ   2.4 

 نمونہ امتحانی سوالات    2.5 

 معروضی جواب ات کے حامل سوالات  2.5.1  

 مختصر جواب ات کے حامل سوالات   2.5.2  

 طویل جواب ات کے حامل سوالات  2.5.3  
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 ( Introduction)تمہید 2.0

ب ارے میں پڑھیں گے۔ مکافی  پچھلی اکائی میں ہم    ی کی تفصیلی جانکاری حاصل کر چکے ہیں۔اس اکائی میں ہم مکافی کے 

 

یض ب ی

 لیے کے  

ر

 

المرک روج 

 

ا     1  ج

 

۔  ہوب ر  ہے 

 

المرک روج 

 

پر    یدبنیا  ج آئیے  پر کسی  مکافی  سے    ہادی خط اور  ماسکہ  طور  کا تناس  ہے۔    کی  مکافیہم    نقطہ کے فاصلوں 

ر خاص کی لمبائی کو  معلوم کرنے کا ضابطہ حاصل کر کے اس   اور  ضابطہ،یفتعر

 

کسی دیے گئے ضابطے سے مکافی کو پہچان کر اس  کے ہادی خط اور  وئ

ا سیکھتے ہیں

 

 ۔کے مطالق چند مسائل کو حل  کرب

 ( Objectives)مقاص 2.1

اور پولر  ضابطہ کو پہچان کر اس کے ہادی خط  اس اکائی کے اختتام پر طلب   ہو جائیں گے کہ مکافی کا پیرامتری 
 
کو   (Directrix)اس قاب

نیز دیے گئے مکافی کے ضابطہ سے اس کے ماسکے    گے۔ معلوم کر سکیں اور دی گئی معلومات کا استعمال کرکے مکافی کی مساوات محسوب کرسکیں  

ر حاصل کر سکیں گے۔

 

روج المرک

 

 ہادی خط اور ج

 ( Parabolaمکافی) 2.2

 ،مکافی تعریف:

ٹ

 ۔  اور مقررہ خط سے دوری ہمیشہ مساوی رہےمقررہ نقطہ کسی  جن کی ہے،  کسی مستوی میں ان نقاط کا س

 

 

𝐹 

𝑃 

𝐶 

𝑌 

𝑋 
 ماسکہ

 مکافی

 ہادی خط

 راس

  2.1شکل 

ر خاص

 

 وئ
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ا ہے اور مقرر نقطہ کو مکافی کا   ماسکہ)

 

ماسکہ سے گزرنے والے اور ہادی خط پر عمودی خط کو مکافی کا محور     کہتے ہیں۔(Focusمقرر خط ہادی خط کہلاب

(Axis of Parabola )اور محور اور مکافی کے نقطہ تقاطع(Intersection Point ) کو مکافی کا راس  (Vertex)  کہتے ہیں۔ چوں کہ مکافی کے

ر کی قیمت 

 

روج المرک

 

ر رہتی ہے اس لیےمکافی کے لیے   ج رائ   ۔ہوتی ہے 1کسی نقطہ سے  اس کے ماسکہ اور ہادی خط سے دوری ہمیشہ ئ 

رض کیجیے کہ   مکافی کا  ماسکہ  

 

ہے۔ مکافی کی تعریف کے مطابق مکافی  پر موجود   نقطہ )مان لیجیے  QRاور  ہادی خط  درجہ ذیل  شکل میں ف

ر ہوتی ہے۔ہادی خط  پر نقطہ  PF،  مکافی کے   ماسکہ سے اس نقطہ کی   عمودی دوری  PQہے( کی  ہادی خط سےعمودی دوری  Pکہ وہ  رائ  سے    Fکے ئ 

ر ایی کی دوری  کا )جسے مکافی  Cکو  نقطہ  FRکھینچتے ہیں ۔     FR)جسے مکافی کا ماسکہ کہتے ہیں(،  ایی عمودی خط 
 
ر حصوں)ہ رائ  (  راس کہتے ہیں ( دو ئ 

ا ہے۔اس لیے 

 

 میں تقسیم کر ب

 

 

سے مکافی کے محور پر اور ہادی خط پر ب الترتیب عمودی   Pہے۔ نقطہ  PFہے   اس سے ماسکے کو جوڑنے والا خط مان لیجیے کہ مکافی پر ایی نقطہ  

 کھینچے گئے ہیں۔اب مکافی کی تعریف سے   PQاور  PSخط 

 

𝑥 + 𝑎 𝑥 − 𝑎

𝑥 + 𝑎 𝑥 − 𝑎

 

−𝑎, 𝑦  

𝐹(𝑎, 0) 

𝑃(𝑥, 𝑦) 

𝐶 

𝑌 

𝑋 

 

 2.2شکل 
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 محور پرہے۔ بیا    محور کی معیاری  مساوات  ہےجس کا راس مبدا پر اور توازنی محور    یہی مکافیہوگا۔اس کے لیے ہادی خط  

ں ہو سکتی ہیں ۔ 
ی
کلن

 

ش

 درجہ ذیل مکافی  کی چار مختلف ممکنہ 

 

 

 

𝐹(𝑎, 0) 𝐶 

𝑌 

𝑋 

 

P 

 

 2.3شکل 

𝐹(−𝑎, 0) 𝐶 

𝑌 

𝑋 

 

P 

 

 2.4شکل 
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𝐹(0, 𝑎) 

𝐶 

𝑌 

𝑋 

 

P 

 

 2.5شکل 

𝐹(0, −𝑎) 

𝐶 

𝑌 

𝑋 

 

P 

 

 2.6شکل 
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ر خاص)

 

ر خاص ایی خط  ہے جو مکافی کے محور  پر عمودی ہو اور  جس کے انتہائی نقاط مکافی پر ہوں۔: ( Latus Rectumوئ

 

 مکافی کا وئ

 سے مکافی کی تعریف کے مطابق  3.7شکل 

 

 لیکن  

 

 س لیے  ہے۔  امحور  کے تحت توازن رکھتی ہے۔ یعنی   اب چوں کہ مکافی  

ر خاص کی لمبائی 

 

 وئ

 

ر خاص معلوم ہو، تو اگر کسی 

 

 ہیں جیسےمکافی کی مکمل جانکاری حاصل  معیاری  اس کی مدد سے  ہممکافی کا وئ

 

   اس کی  ماپ اور  شکل۔کر سکت

ا ہے۔  کو کبھی کبھی مکافی کا پرنسپ   4𝑎  ( 1)  نوٹ: 

 

ر کہا جاب

ٹ

ی
 پیرام

𝑥 مکافی کے ماسکہ کی لمبائی   (  2)  + 𝑎 کے مساوی ہوتی ہے۔ 

 

 

𝐹(𝑎, 0) 𝐶 

𝑌 

𝑋 

 

 2.7شکل 
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 ( Parametric Equation of Parabola) مکافی کی پیرامتری مساوات

  ہم ایی ایسی قدر مان لیجیے کہ مکافی پر ایی نقطہ  

 

 ہیں جس کے لیے    tہے ۔ ت

 

ے   ہو اور   حاصل کر سکت
س
ش

۔ یعنی ا

  مکافی کے اندر واقع   نقطہ کو مکافی کی پیرامتری مساواتیں کہتے ہیں۔مکافی پر ہوگا۔   حاصل نقطہ 

ا 

 

ا جاب

 

تو   ہو  کی قدر مثبتاگر    ۔  اس  نقطہ کو بلحاظ مکافی اندرونی نقطہ کہتے ہیں ۔لیکن کی قدر منفی ہوہے اگر    ماب

ر  واقع ہوگا نقطہ
 
مکافی  ہو،  تو نقطہ  اگر  ۔اور اس نقطہ کو  بلحاظ مکافی ایی خارجی نقطہ کہتے ہیں مکافی کے ب اہ

 پر موجود ہوگا۔ 

 ( Tangent Equation on Parabola) کی مساوات    مکافی پر مماس 

رض کیجیے کہ مکافی    

 

𝑦2ف = 4𝑎𝑥  کی مساوات ہوگ کوئی دوسرا نقطہ ہے ۔ خط  اور  ہے پر ایی نقطہ 

 

 

  پر ہیں، اس لیےاب چوں کہ دونوں نقطے مکافی

= 4𝑎𝑥1  

 اور 

2 = 4𝑎𝑥2  

 دونوں مساوات سے 

 

𝐹(𝑎, 0) 𝐶 

𝑌 

𝑋 

𝑄 

P 

 2.8شکل 
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= 4𝑎  

⇒ ( )( ) = 4𝑎( ) 

⇒ =
4𝑎

 

)  ( میں یہ قدر رکھنے پر1مساوات )

ٹ

ٹ

 

یی
نیکن
ش

ا ہے، جو درجہ ذیل ہے  PQ( خط secantہمیں ایی 

 

 حاصل ہوب

=
4𝑎

 

⇒ ( ) ( ) = 4𝑎 4𝑎  

⇒ ( ) = 4𝑎 4𝑎 + ( ) 

⇒ ( ) = 4𝑎 + ( 2 4𝑎 ) 

چوں کہ
2 4𝑎 = ⇒   ۔ہے 0 ( ) = 4𝑎 + 

ہ  Qمماس کی مساوات حاصل کرنے کے لیے ہم نقطہ 

 

قظ

 

ر   کو ی

 

  ئ
ی

ت ر

 

    کر دیتے ہیں ین کے ف

 

یعنی دونوں نقطے  ایی ہی نقطے کو  ،،  ت

ر کریں گے
 
  ظاہ

 

 ، ت

2𝑦 = 4𝑎 + 2 

2𝑦 = 4𝑎 + 4𝑎 سے
 

𝑦 = 2𝑎( + ) 

 ۔پر مماس کی مساوات ہے   مکافی جو کہ 

ارمل  مکافی 

 

 ( Normal on Parabola) پر ب

رض کیجیے کہ 

 

𝑦2    مکافی ف = 4𝑎𝑥  ہے ۔  اس نقطہ  پر مماس خط کی مساوات ہوگپر ایی نقطہ 

𝑦 = 2𝑎( + ) 

𝑦 =
2𝑎

+  

 پر  اس خط کی مساوات جو مماس خط پر عمودی ہودرجہ ذیل ہوگنقطہ     کے  مکافی
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  کہ   
 

 ج

2𝑎
= −1 

⇒ −
2𝑎

 

ا ہے  2مساوات )

 

 ( میں یہ قدر رکھنے پر ہمیں ایی عمودی خط   حاصل ہوب

−
2𝑎

 

ارمل خط  کی مساوات ہے۔جو کہ مکافی

 

  پر ب

 اب ہم مکافی کے  کچھ  مسئلوں کو مثالوں کی مدد سے سمجھیں گے۔

ر خاص معلوم کیجیے جس کی مساوات    ۔ 1مثال  

 

 ۔ہےاس مکافی کا ماسکہ، اس کا محور، ہادی خط اور وئ

 دی گئی مکافی کی مساوات ہے حل۔ 

 

ر ہے کہ مکافی  کا محور  
 
 محور ہے ۔ مساوات سے ظاہ

 

𝐹(𝑎, 0) 𝐶 

𝑌 

𝑋 

P 

 2.9شکل 
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ا ہے 1مساوات )

 

 ( سے  مکافی کی معیاری مساوات  کا موازنہ کرنے پر ہمیں حاصل ہوب

 

 ۔گا ہو اور  ہادی خط  (3,0)اس لیے مکافی کا ماسکہ  

ر خاص کی لمبائی 

 

 اب وئ

 

 اور جس کا راس مبدا پر ہے۔ ہے(0,2)اس مکافی کی مساوات  حاصل کیجیے جس کا ماسکہ  ۔ 2مثال  

محور   مکافی کا محور  محور  کے گرد توازن میں ہوگ۔نیز محور  پر ہے اور مکافی   دی گئی  جانکاری کے مطابق اس کا  ماسکہ  مکافی کیحل۔

 ہوگا۔ اس سے ہمیں یہ معلوم ہوا کہ مکافی کی مساوات  

 

 شکل کی ہوگ۔ 

𝐹(3,0) 𝐶 

𝑌 

𝑋 

 

 2.10شکل 
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,0)اب چوں کہ اس مکافی کا  ماسکہ    𝑎)ا ہے۔ اس لیے

 

 ہوب

 

 اس لیے مکافی کی مطلوبہ مساوات  درجہ ذیل ہوگ 

 

,2−)محور  کے گرد توازن میں ہو  اور نقطہ اس مکافی کی مساوات  حاصل کیجیے جو   ۔ 3مثال    ۔ ہےسے ہوکر گزرتی (3−

 میں ہے ، اس لیے مکافی چوں کہ مکافی    حل۔ 

ٹ
 

ی
محور    کے نیچے  کی طرف  محور  کے گرد توازن میں ہے اور اس پر موجود نقطہ چوتھے کواڈری

 ہوگ۔ اس لیے  مکافی کی مساوات  

 

 شکل کی ہوگ۔ 

𝐹(0,2) 

𝐶(0,0) 

𝑌 

𝑋 

 

 2.11شکل 
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,2−)اب چوں کہ مکافی نقطہ   ( کو مطمئن  کرے گ، یعنی 1سے ہوکر گزرتی ہےتو مساوات )(3−

 

 اس لیے مکافی کی مطلوبہ مساوات  درجہ ذیل ہوگ 

 

ا ہے 1مساوات )

 

 ( سے  مکافی کی معیاری مساوات  کا موازنہ کرنے پر ہمیں حاصل ہوب

 

 ۔گا ہو اور  ہادی خط  (3,0)اس لیے مکافی کا ماسکہ  

ر خاص کی لمبائی 

 

 اب وئ

2نقطہ    8مکافی    ۔ 4مثال   ارمل  پر مماس 4−

 

 کی مساوات حاصل کیجیے ۔ اور ب

𝐹 ൬0, −
1

3
൰ 

𝐶 

𝑌 

𝑋 

 

 

 2.12شکل 
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 دی گئی مکافی کی مساوات ہے  حل۔ 

4 × 2  

,𝑥1)ہم جانتے ہیں کہ مکافی کے نقطہ    𝑦1) پر مماس کی مساوات درجہ ذیل ہوتی ہے 

𝑦 = 2 × 2( + ) 

2سوال کے مطابق نقطہ     پر مماس کی مساوات 4−

𝑦(−4) = 2 × 2( + 2) 

𝑦 = ( + 2) 

 ۔مساوات ہے مطلوبہ   پر مماس کی  مکافی جو کہ 

ارمل کی مساوات درجہ ذیل ہوگ اب 

 

 درجہ ب الا مماس پر ب

𝑦 = 2 

𝑎𝑥خط    4𝑘بلحاظ مکافی    ۔ 5مثال   + 𝑏𝑦 + 𝑐 =  کا قطب  اور قطبی  حاصل کیجیے ۔ 0

,𝑥1)قطب    مکافی کا  مان لیجیے کہ  حل۔  𝑦1)۔ہے  

 

 درجہ ذیل ہوگ کی مساوات   قطبیلیے کے اس ت

𝑦𝑦
1

2𝑘 𝑥 + 𝑥1  

2𝑘𝑥 − 𝑦𝑦1 + 2𝑘𝑥1 = 0 

 یہ خط دیے گئے خط کے مشابہ ہے، اس لیے

2𝑘

𝑎
= −

𝑦1

𝑏
=

2𝑘𝑥1

𝑐
 

ا ہے 

 

 اس سے ہمیں حاصل ہوب

𝑥1 =
𝑐

𝑎
, 𝑦1 = −

2𝑘𝑏

𝑎
 

)اس لیے قطب   
𝑐

𝑎
, −

2𝑘𝑏

𝑎
 ہے۔ (



34 
 

 ( Learning Outcomes) اکتسابی نتائج 2.3

 ہو گئے ہوں  گے کہ مکافی  کی اس اکائی کے  
 
ر     کارتیسی،  مطالعہ کے بعد ابٓ اس قاب

 

پیرامتری اور پولر  ضابطہ کو پہچان کر اس کے راس،  وئ

ا سیکھ گئے ہوکر حاصل  حل    کو معلوم کر سکیں اور مکافی  کے  مختلف مسئلوں کا   (Directrix)خاص  اور  ہادی خط  

 

ہادی  ،نیز دیے گئے ماسکے    ں گے۔ ب

ر کی مدد سے مکافی کی مساوات حاصل کر سکیں۔ 

 

روج المرک

 

 خط اور ج

 (Keywords)کلیدی الفاظ 2.4

ر خاص، ماسکہ، راس

 

 مکافی، ہادی خط، وئ

 ( Model Examination Questions)نمونہ امتحانی سوالات 2.5

 ( Objective Answer Type Questionsمعروضی جواب ات کے حامل سوالات) 2.5.1

ر کی قیمت   .1

 

المرک وج  ر

 

ج  ـمکافی کے لیے     ہے۔ ہوتی  ــــــــــــــــــــ

(a) 0  (b) 1  (c)  ایی سے کم (d)  دہ ا زبی  ایی سے 

کا ماسکہ  .2 ۔   ہے (0,2)مکافی جس  وہ مساوات   پر ہے  راس مبدا  کا   اور جس 

 (a)  (b)  (c)  (d)  

ر کی قیمت  .3

 

روج المرک

 

 ہے تو وہ مخروط ہے1کسی مخروط کے لیے اگر ج

(a)  ی

 

یض ی ب 

  (b)  زائ  (c)  مکافی  (d)  ہ ر

 

 دائ

ر کی تعریف کیجیے  .4

 

المرک وج  ر

 

ج  ۔ مکافی کے لیے   

ر خاص کی تعریف کیجیے۔  .5

 

وئ  مکافی کے 

 (Short Answer Type Questions)مختصر جواب ات کے حامل سوالات  2.5.2

 ۔  ہےسے ہوکر گزرتی (2,3)محور  کے گرد توازن میں ہو  اور نقطہ اس مکافی کی مساوات  حاصل کیجیے جو   .1

 اور جس کا راس مبدا پر ہے۔ ہے(0,4)اس مکافی کی مساوات  حاصل کیجیے جس کا ماسکہ .2

ر خاص معلوم کیجیے جس کی مساوات    .3

 

 ۔ ہےاس مکافی کا ماسکہ، اس کا محور، ہادی خط اور وئ

ر خاص معلوم کیجیے جس کی مساوات    .4

 

 ۔ ہےاس مکافی کا ماسکہ، اس کا محور، ہادی خط اور وئ
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 (Long Answer Type Questionsطویل جواب ات کے حامل سوالات) 2.5.3

 ۔  بھی معلوم کیجیے نقطہ  اس کا  مقطع ہو  اور  متوازی کے   خط   صل کیجیے جوپر اس مماس کی مساوات حامکافی  .1

ا ہے ۔   پر اس مماس کی مساوات حاصل کیجیے جو نقطہ   مکافی    .2

 

 سے گزرب

 مشترکہ مماس کی مساوات حاصل کیجیے۔ پر اور  مکافیوں .3
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ی ۔ 3اکائی 

 

یض ب ی

 

(Ellipse) 

را 

 

 
 اکائی کے اج

 تمہید    3.0

 مقاص     3.1

ی    3.2

 

یض ب ی

 

 اکتسابی نتائج    3.3

 کلیدی الفاظ    3.4 

 نمونہ امتحانی سوالات     3.5 

 معروضی جواب ات کے حامل سوالات   3.5.1  

 مختصر جواب ات کے حامل سوالات    3.5.2  

 طویل جواب ات کے حامل سوالات   3.5.3  
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 ( Introduction)تمہید 3.0

   پچھلی اکائی میں ہم   
ب 

رہ کی تفصیلی جانکاری حاصل کر چکے ہیں۔ 

 

 دائ
ی ی

 

 

ض

   ی

ک

 

ی
ن

ر 

 

رروج المرک

 

چ
 ہوتی  سے کم    1  

ب 

 ہے۔ 
ی ی

 

 

ض

   ی

ک

 

ی
ن

ر

 

رروج المرک

 

چ
 م   
ہ
ی ںیی   ہ ن

د  سمجھنے میں کہ    یت مدد  رے کے حوالے سے کتنا    یہہے 

 

ر  ہے۔    گولدائ

 

المرک روج 

 

پر    یدبنیا  ج    ہادی خط اور  ماسکہ  طور 
ب 

 سے 
ی ی

 

 

ض

نقطہ کے    پر کسی  ی

   فاصلوں کا تناس  ہے۔ آئیے
ب 

 ہم 
ی ی

 

 

ض

ی کو پہچان کر اس  کےمحور اعظم   اور  ضابطہ،یفتعر  کی  ی

 

یض ب ی

اور (Major Axis)کسی دیے گئے ضابطے سے 

ر خاص کی لمبائی کو بھی معلوم کرنے کا ضابطہ حاصل کر کے اس کے مطالقہ چند مسائل (Minor Axis)محور  اصغر  

 

ا سیکھتے ہیں نیز وئ

 

کو حاصل کرب

ا سیکھتے ہیں

 

ر خاص کی لمبائی کو محسوب کرب

 

 ۔میں وئ

 ( Objectives)مقاص 3.1

اور   اس اکائی کے اختتام پر طلب  ہو جائیں گے کہ بیضوی کا پیرامتری اور پولر  ضابطہ کو پہچان کر اس کے محور اعظم ، محور اصغر 
 
اس قاب

خط   اور    (Directrix)ہادی  کی    کے مطابق حل کریں گے۔کو معلوم کر سکیں  مدد سے بیضوی  کی  ر 

 

المرک روج 

 

ج اور  خط  ہادی  ماسکے  نیز دیے گئے 

 مساوات حاصل کر سکیں۔ 

ی 3.2

 

یض ب ی

(Ellipse) 

ی تعریف:

 

یض ب ی

، 

ٹ

 ۔ہمیشہ ایی مستقل رہے کی جمع  سے فاصلے  طدو مقررہ نقا جن کی ہے،  کسی مستوی میں ان نقاط کا س

 

 3.1شکل  

  

 

 

𝑃2(𝑥2, 𝑦2) 

𝐶 

𝑌 

𝑋 

𝑃1(𝑥1, 𝑦1) 

𝑃3(𝑥3, 𝑦3) 



38 
 

ماسکے)  کے    ی 

 

یض ب ی

کو  نقاط  نقطہ  (Fociمستقل  درمیانی  کے  خط  والے  جوڑنے  کو  ماسکوں   دونوں  ہیں۔  کا  (  Mid-Point)کہتے  ی 

 

یض ب ی

کو 

ر

 

ی کا   (Centre)مرک

 

یض ب ی

ر سے گزرنے والے اور محور اعظم  کے   اور ( Major Axis)محور اعظم  ، دونوں ماسکوں سے گزرنے والے خط  کو 

 

مرک

ی کا  

 

یض ب ی

ی کے( Minor Axis)محور  اصغر  عمودی خط کو 

 

یض ب ی

 کہتے ہیں۔ ( Vertices)راس  کہتے  ہیں۔محور اعظم کے اختتامی نقاط کو  

ی کی  

 

یض ب ی

 ( Cartesian Equation of an Ellipse) مساواتکارتیسی 

 

   3.2شکل  

ی کے ماسکے  

 

یض ب ی

رض   ۔   اگرمحور اعظم کی لمبائی   ہےFDکا عمودی فاصلہ  DLہادی خط سے ،  ہیں اور    من درجہ ب الا شکل میں 

 

کو ف

 ہو۔ اس لیےCکیا جائے اور اس کا درمیانی نقطہ   

 

   FDاگر  طرح اسی

 

رھابیا جائے، ت

ٹ

 کو اگٓے ئ 

 

ا سے 

 

 من درجہ ب الا دونوں مساوات کو جوڑنے پر ہمیں حاصل ہوب

 

  

( ඥ ) 

( ) 

𝑃(𝑥, 𝑦) 

 𝐿 

𝐶 

𝑌 

𝑋 
𝐷  
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ا سے (Subtract)اور من درجہ ب الا دونوں مساوات کو گھٹانے 

 

 پر ہمیں حاصل ہوب

 

 

 

 

 

ر مبدا  اور محور اعظم   

 

ی کا مرک

 

یض ب ی

  من درجہ ب الا شکل سے صغر امحور  محور پر ہو اور  اگر 

 

 محور پر ہو، ت

 

 

 

 

ا ہے من درجہ ب الا مساوات میں  

 

 درج کرنے پر ہمیں حاصل ہوب

 

 اس لیے 

 

 درجہ ذیل شکل  حاصل کر لیتی ہے  (1) اس لیے مساوات

 

 (i) نوٹ:
ی ب ی

ی کے دونوں ماسکوں سے کسی نقطہ کی فاصلوں کی جمع 

 

یض ب ی

 

 

ض

ا ہے، یعنی

 

 ی کے محور اعظم کے مساوی ہوب

 محور  اعٓظم
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(ii) ر مبدا

 

ی کا مرک

 

یض ب ی

رض کیجیے کہ 

 

ی کی معیاری مساوات درجہ ذیل ہوگ محور پر وجود رکھتے ہ ییں-xاور ماسکے  ( Origin)ف

 

یض ب ی

ٹ  

 

 ی

𝑥2

𝑎2
=  

 

 3.3شکل  

(iii)   ر مبدااب

 

ی کا مرک

 

یض ب ی

رض کیجیے کہ 

 

ی کی معیاری مساوات درجہ ذیل ہوگ محور پرہ ییں-yاور ماسکے  (Origin)ف

 

یض ب ی

ٹ  

 

 ی

𝑥2

𝑏2
=  

 

 3.4شکل  

  

 

( ) 

𝐶 

𝑌 

𝑋 

𝑃(𝑥, 𝑦) 

a 
b 

  

 

 

𝐶 

𝑌 

𝑋 

𝑃(𝑥, 𝑦) 

b 

a 
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(iv)  ی کی مساوات ، جس کا ماسکہ

 

یض ب ی

ر   ، ہادی خط  اس 

 

روج المرک

 

 ہو ، درجہ ذیل ہوتی ہے  اور جس کا ج

𝑥 − ℎ  

 
ی ب ی

 

 

ض

ر   کا  ی 

 

روج المرک

 

  :(Eccentricity of Ellipse)ج
ب

 
ی ی

 

 

ض

 ، کا تناس   ں فاصلوسے پر کسی نقطہ کی، اس  کے ماسکے اور ہادی خط  ی
ب 

 
ی ی

 

 

ض

روج  کا  ی

 

 ج

ا ہے

 

ر کہلاب

 

ی کے لیے  اس کی قیمت  ۔ المرک

 

یض ب ی

سے کم ہوتی ہے ، یعنی    1

 

  3.5شکل 

 ہم جانتے ہیں کہ   سے2.5 من درجہ ب الا شکل 

نقطہ کا ماسکہ سے فاصلہ 

نقطہ کا ہادی  خط سے فاصلہ 
 

ر خاص  

 

ی کا وئ

 

یض ب ی

 (Latus Rectum of an Ellipse :) ر خاص

 

ی کا وئ

 

یض ب ی

اور     عمود پر  اعظم   کے ذریعے  محور  ماسکہہے جو کسی بھی  خط کا ٹکڑا   ایی ، 

ی پر ہوتے ہیں۔ ط  جس کے اختتامی نقا

 

یض ب ی

ی کی تعریف سے  

 

یض ب ی

 

ر خاص

 

 نصف وئ

 

 

  

( ) 

 

𝑃(𝑥, 𝑦) 

𝐶 

𝑌 

𝑋 

L

L 
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ر خاص 

 

 اس لیے نصف وئ

 ( Pole and Polar) قطب اور  قطبی

ی  سے ہوکر کوئی خط کسی  Pاگر کسی نقطہ

 

یض ب ی

 Locus of the)  پر  مماس  کے مقطع نقطہ کا  مقام Rاور Qسے ملتا ہے ،تو  نقطوںRاور Qکے دو نقطوں

Point  )نقطہP   ا ہے اور  ساتھ ہی

 

 قطبی کا قطب کہتے ہیں۔کو Pنقطہکا قطبی کہلاب

 

  3.6شکل 

رض کیجیے کہ  نقطہ 

 

ی پر دو نقطوں  ف

 

یض ب ی

ا ہے جن پر دو مماس خطوط نقطہ   Rاور  Qسے ایی  خط 

 

 پر ملتے ہیں۔   سےہو کر گزرب

  خط  نقطہ  (Intersection)مقطع  پر  مماس  کااورنقطوں چوں کہ 

 

 کی مساوات درجہ ذیل ہوگ   QRہے ت

 

   چوں کہ یہ خط نقطہ  

 

ا ہے، ت

 

 سے گزرب

 

 ہے جس کی وجہ سے نقطہ 

 

 درجہ ذیل خط  پر موجود ہوگا چوں کہ یہ رشتہ درس

 

 کی مساوات ہے۔(Polar)کے قطبی اس لیے یہ مساوات نقطہ  

 
 

𝑄 

𝑅 

𝑇 
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ردار کی لمبائی  ر سے نصف قطر ئ 

 

 ( Length of Radius Vector from the Centre drawn in given Direction) دی گئی سمت میں مرک

مساوات 

𝑥2

𝑎2 𝑟کی جگہ   میں= cos 𝜃 ی کیدرجہ ذیل  مساوات حاصل ہوتی ہے کی جگہ    اور

 

یض ب ی

 درج کرنے پر ہمیں 

(𝑟 cos 𝜃)2

𝑎2

( )
=  

⇒
𝑟2 cos2 𝜃

𝑎2

𝑟2 sin2 𝜃
=  

⇒ 𝑟2 (
cos2 𝜃

𝑎2

sin2 𝜃
) =  

⇒ 𝑟2 =
1

(
cos2 𝜃

𝑎2

sin2 𝜃
)
 

⇒ 𝑟2 =
𝑎2𝑏2

𝑏2 cos2 𝜃 𝑎2 sin2 𝜃
 

ردارنصف قطرکے ساتھ جھکے کسی اس طرح ہم محور پر کسی ذاویہ    کی لمبائی حاصل کر لیتے ہیں۔( Radius Vector)ئ 

 ہیں 

 

ر کر سکت
 
 من درجہ ب الا  مساوات کو ہم اس طرح سے بھی  ظاہ

𝑟2 =
𝑎2𝑏2

𝑏2 + (𝑎2 − 𝑏2) sin2 𝜃
 

ر ایی قیمت کے لیے   نیز ہم دیکھتے ہیں  
 
رعکس قدریں حاصل ہوتی ہیں اور   کی ہ ر  اورئ  رائ   کی دو عددی طور پر ئ 

a)   ذاویہ  
 

  ج

 

 ت

b)   ذاویہ  
 

  ج

 

 ت

رہ 

 

 ( Auxiliary Circle) معاون دائ

ی کے محور

 

یض ب ی

رہ   جسے  

 

ا ہے۔ وہ دائ

 

رہ کہلاب

 

ی کا معاون دائ

 

یض ب ی

ا ہے ، 

 

رسیم کیا جاب

 

 اعظم پر  قطر  کے طور پرئ
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 3.7شکل 

ی پر مماس  

 

یض ب ی

 (Tangent on Ellipse ) 

ی    

 

یض ب ی

رض کیجیے کہ 

 

ف

𝑥2

𝑎2  کی مساوات ہوگ ہیں ۔ خط  اور  پر دو نقطے  =

 

 

 3.8شکل 

ی پر ہیں، اس لیے

 

یض ب ی

 اب چوں کہ دونوں نقطے 

𝑥1
2

𝑎2
=  

 

 

 𝐶 

𝑌 

𝑋 

رہ

 

 معاون دائ

ر اعظممحو  

  

 

( ) 

𝐶 

𝑌 

𝑋 

𝑃(𝑥1, 𝑦1) 

a 
b 

𝑄(𝑥2, 𝑦2) 
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 اور 

𝑥2
2

𝑎2
=  

 دونوں مساوات سے 

𝑥2
2 − 𝑥1

2

𝑎2
=  

⇒
( )( )

𝑎2

( )( )
=  

⇒
( )( )

=
( )( )

𝑎2
 

⇒ =
( )

𝑎2( )
 

)  ( میں یہ قدر رکھنے پر1مساوات )

ٹ

ٹ

 

یی
نیکن
ش

ا ہے، جو درجہ ذیل ہے  PQ( خط secantہمیں ایی 

 

 حاصل ہوب

=
𝑎2

 

ہ  Qمماس کی مساوات حاصل کرنے کے لیے ہم نقطہ 

 

قظ

 

ر   کو ی

 

  ئ
ی

ت ر

 

    کر دیتے ہیں ین کے ف

 

یعنی دونوں نقطے   ،اور،  ت

ر کریں گے
 
  ایی ہی نقطے کو ظاہ

 

 ، ت

𝑥𝑥1

𝑎2
=

𝑥𝑥2

𝑎2
 

𝑥𝑥1

𝑎2
=

𝑥𝑥2

𝑎2
= سے  

𝑥𝑥1

𝑎2
=  

ی پر مماس کی مساوات ہے

 

یض ب ی

 ۔جو کہ 

ی    نوٹ:  

 

یض ب ی
𝑥2

𝑎2 ا ہے اگر    کو کوئی خط  =

 

 ہو۔چھوب

ی

 

یض ب ی
𝑥2

𝑎2 ا ہے اگر    کو کوئی خط  =

 

 ہو۔چھوب
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ارمل  

 

ی پر ب

 

یض ب ی

 (Normal on Ellipse ) 

ی    

 

یض ب ی

رض کیجیے کہ 

 

ف

𝑥2

𝑎2
 ہے ۔  اس نقطہ  پر مماس خط کی مساوات ہوگ پر ایی نقطہ  =

𝑦 = −
𝑥𝑥1

𝑎2
 

ی   کے 

 

یض ب ی

 پر  اس خط کی مساوات جو مماس خط پر عمودی ہودرجہ ذیل ہوگنقطہ  

 

  کہ   
 

 ج

−
𝑥1

𝑎2
= −1 

⇒

൬
𝑥1

𝑎2 ൰

𝑎2

𝑥1

 

 

 3.9شکل 

ا ہے  2مساوات )

 

 ( میں یہ قدر رکھنے پر ہمیں ایی عمودی خط   حاصل ہوب

=
𝑎2

𝑥1

 

ارمل خط  کی مساوات ہے۔

 

ی پر ب

 

یض ب ی

 جو کہ 

ی   ۔ 1مثال 

 

یض ب ی
𝑥2

25
ر خاص کی لمبائی  معلوم کیجیے۔کی لمبائیاںمحور اصغر اور  کے ماسکے، محور اعظم =

 

ر اور وئ

 

روج المرک

 

 ، ج

  

 

( ) 

𝐶 

𝑌 

𝑋 

𝑃(𝑥1, 𝑦1) 

a 
b 
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ا ہے  حور اعظم ہےاس لیے   چوں کہ   حل۔ 

 

ی کی مساوات سے کرنے پر ہمیں معلوم ہوب

 

یض ب ی

 
 
محور پر ہوگا۔ دی گئی مساوات کا تقاب

 اور   کہ  

ی  کے لیے اب

 

یض ب ی

 

 

 اس  لیے ماسکوں کے 

 

ح
م

ساا

 

ن
اور اصغر محور کی   10ہوں گے۔ اس اعظم محور کی لمبائی  (5،0)اور   (5،0−)، اس کے راس    (4،0)اور   (4،0−)ت  

 ہوگ۔  6لمبائی 

ر کے ضابطے کی مدد سے 

 

روج المرک

 

 ج

نقطہ کا ماسکہ سے فاصلہ  

نقطہ کا ہادی  خط سے فاصلہ 
 

 

 

 

 اور 

ر خاص کی لمبائی 

 

 وئ

 

 

ی   ۔ 2مثال 

 

یض 𝑥2ب ی

36
ر اورکی لمبائیاںمحور اصغر اور  کے ماسکے، محور اعظم =

 

روج المرک

 

ر خاص کی لمبائی  معلوم کیجیے۔  نصف ، ج

 

 وئ

ا  ر اعظمہےاس لیے  محو چوں کہ   حل۔ 

 

ی کی مساوات سے کرنے پر ہمیں معلوم ہوب

 

یض ب ی

 
 
محور پر ہوگا۔ دی گئی مساوات کا تقاب

 اور   ہے کہ  

ی  کے لیے 

 

یض ب ی

 اب  
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ساات  

 

ن

 

ح
م

√−)اس  لیے ماسکوں کے  √)اور   (0، اور اصغر   10ہوں گے۔ اس اعظم محور کی لمبائی  (6،0)اور   (6،0−)، اس کے راس    (0،

 ہوگ۔  6محور کی لمبائی 

ر خاص کی لمبائی   

 

 وئ

 

 

ر خاص کی لمبائی  

 

 ہوگ۔ اس لیے نصف وئ

ی ۔ 3مثال 

 

یض ب ی

ساات کے محور ہوں اور جو نقطوں    

 

ن

 

ح
م

ر مبدا ہو اور جس کے محور اعظم اور محور اصغر 

 

اور   کی مساوات حاصل کیجیے  جس کا مرک

ا ہے۔ 

 

 سے ہوکر گزرب

ی کی مساوات    حل۔

 

یض ب ی

رض کیجیے کہ 

 

ف

𝑥2

𝑎2  ہے۔=

ی  نقطوں   

 

یض ب ی

  اور   چوں کہ  

 

ی کی مساوات کو مطمئن کریں گے، ت

 

یض ب ی

ا ہے ، اس لیے دونوں نقطے 

 

 سے ہوکر گزرب

(2)2

𝑎2

( )
=  

⇒ 4𝑎2 + 4 = 𝑎2
 

 اور 

(3)2

𝑎2

( )
=  

⇒ 𝑎2 + 9 = 𝑎2
 

ا ہے  

 

 دونوں مساوات کو حل کرنے پر ہمیں حاصل ہوب
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ی کی معیاری مساوات  میں درج کرنے پر  اس لیے

 

یض ب ی

 یہ قیمتیں 

𝑥2

=  

⇒ 3𝑥2 =  

ی   ۔ 4مثال 

 

یض 𝑥2ب ی

5
)نقطے کے = ارمل کی مساوات (

 

 معلوم کیجیے۔پر مماس اور ب

ی کی مساوات ہے  حل۔

 

یض ب ی

 دی گئی 

𝑥2

5
=  

ی   کے 

 

یض ب ی

ارمل کی مساوات  پر  نقطہ  

 

 پر ب

𝑥𝑥1

5
=  

)نقطےاس لیے ارمل کی مساوات ہوگ(

 

 پر ب

𝑥

5
=  

⇒
𝑥

5
=  

⇒ 𝑥 =  

ی   کے  اب 

 

یض ب ی

ارمل کی مساوات  پر  نقطہ  

 

 پر ب

=
𝑎2

𝑥1

 

)نقطےاس لیے ارمل کی مساوات ہوگ(

 

 پر ب

=
5

1
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⇒ = ( ) 

⇒ =  

⇒ =  

⇒  

 (Learning Outcomes)اکتسابی نتائج 3.3

 ہو   مطالعہ کے بعد اپٓ اس اکائی کے  
 
   گئے ہوں  اس قاب

 

یض ب ی

متری اور پولر  ضابطہ کو پہچان کر اس کے محور اعظم ، محور ای کا پیرگے کہ 

ی کی    کے مطابق حل کریں گے۔کو معلوم کر سکیں اور    (Directrix)اصغر اور  ہادی خط  

 

یض ب ی

ر کی مدد سے 

 

روج المرک

 

نیز دیے گئے ماسکے ہادی خط اور ج

 مساوات حاصل کر سکیں۔ 

 (Keywords)کلیدی الفاظ  3.4

ی

 

یض ب ی

ر، راس، نصف محور اعظم، نصف محور اصغر

 

روج المرک

 

 ، محور اعظم، محور اصغر، ماسکا، ج

 (Model Examination Questions)نمونہ امتحانی سوالات 3.5

 (Objective Answer Type Questions)معروضی جواب ات کے حامل سوالات 3.5.1

 ۔ ہادی خط کی تعریف کیجیے  .1

ر کی تعریف کیجیے۔  .2

 

المرک روج 

 

 ج

ر خاص کی تعریف کیجیے۔  .3

 

وئ ی کے 

 

یض ی ب 

 

ی کی تعریف کیجیے  .4

 

یض ی ب 

 ۔ 

ر خاص کی لمبائی   .5

 

وئ ی کے 

 

یض ی ب 

 ۔ ہوتی ہے   _______

ر   .6

 

المرک وج  ر

 

ج ی کے لیے 

 

یض ی ب 

 ہے   

(a)   (b) 𝑒 > 1  (c) 𝑒 < 1  (d) 𝑒 ≤ 1 

ر مبدا   اگر   .7

 

کا مرک ی 

 

یض ی ب 

 (Origin )    ی کی معیاری مساوات    محور پر وجود رکھتے ہیں -اور ماسکے

 

یض ی ب 

  

 

ت

 ۔ ہوگ ________

(a) 
𝑥2

𝑎2
= (b) 

𝑥2

𝑎2
= (c) 

𝑥2

𝑏2
= (d) 

𝑥2

𝑏2
= 
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ر مبدا .8

 

ی کا مرک

 

یض ب ی

رض کیجیے کہ 

 

ی کی معیاری مساوات درجہ ذیل ہوگ  ہیں  محور پر-اور ماسکے   ( Origin)ف

 

یض ب ی

  

 

 ۔ت

(a) 
𝑥2

𝑏2
=  (b) 

𝑥2

𝑏2
= (c) 

𝑥2

𝑎2
= (d) 

𝑥2

𝑎2
= 

ی   .9

 

یض ی ب 
𝑥2

36
ر خاص کی لمبائی  =

 

وئ  ۔ ہے    _______کے 

(a)    (b)   (c)   (d)  

 ( Short Answer Type Questionsمختصر جواب ات کے حامل سوالات) 3.5.2

ی .1

 

یض ب ی

ساات کے محور ہوں اور جو نقطوں     

 

ن

 

ح
م

ر مبدا ہو اور جس کے محور اعظم اور محور اصغر 

 

اور   کی مساوات حاصل کیجیے  جس کا مرک

ا ہے۔ 

 

3𝑥2جواب۔      سے ہوکر گزرب = 

ی .2

 

یض ب ی

ر خاص  

 

ر   کی مساوات حاصل کیجیے  جس کا وئ

 

روج المرک

 

20𝑥2جواب۔  ہے۔ اور ج = 

ی     .3

 

یض 𝑥2ب ی

16
ر خاص کی لمبائی  معلوم کیجیے۔ =

 

ر اور وئ

 

روج المرک

 

 کے ماسکے، محور اعظم اور  محور اصغرکی لمبائیاں، ج

ی .4

 

یض ب ی

ر خاص  

 

  ہے۔کی مساوات حاصل کیجیے  جس کے محور اصغر کی لمبائی مسکوں کی درمیانی دوری کے مساوی ہو اوروئ

𝑥2جواب۔          = 

 (Long Answer Type Questions)طویل جواب ات کے حامل سوالات 3.5.3

ی   .1

 

یض 5𝑥2ب ی +   کے=

ٹ

ی

 

ارمل کی مساوات  (  Ordinate) اس نقطہ پر جس کا ارٓڈی

 

 معلوم کیجیے۔ ہے،مماس اور ب

 کیجیے کہ خط 

 

 
ات

 

ی ب

 

یض ب ی
𝑥2

1

3

ا ہے۔ =

 

 کو چھوب

رض کیجیے کہ  .2

 

ی ف

 

یض ب ی

  کی مساوات

𝑥2

𝑎2 ارمل  ہے ۔  اس نقطہ  پر مماس خط پر ایی نقطہ  ہے جس =

 

  کی مساوات اور ب

 حاصل کیجیے۔

3.  (

 

و ں کا راس
طع
ی پر ان سبھی مماسوں کے نقطہ تقا

 

یض ب ی

ا ہے۔Locusدکھائیے کہ 

 

رہ ہوب

 

 (  جو  ایی دوسرے پر عمودی ہوں ، ایی دائ
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 ۔  زائ 4اکائی 

Hyperbola) ) 

را  ئیاکا

 

 
 کے اج

 تمہید   4.0

 مقاص    4.1

 زائ    4.2

 ئجاکتسابی نتا   4.3

 الفاظکلیدی    4.4

 نمونہ امتحانی سوالات    4.5

  معروضی جواب ات کے حامل سوالات  4.5.1 

 مختصر جواب ات کے حامل سوالات   4.5.2 

 طویل جواب ات کے حامل سوالات  4.5.3 
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 (Introduction)تمہید 4.0

ب ارے میں    اور مخروطی) یعنی زائ( کے  ب ارے میں پڑھا۔ اس اکائی میں ہم ایی  ی کے 

 

یض ب ی

اور  ، مکافی  روں 

 

دائ پچھلی اکائی میں ہم نے 

رے متصل مخروط کو اس کے  عمودی محور سے  پڑھیں گے۔   
 
رچھے خط کی اساس محور سے زاویہ سے       اگر مستوی دوہ

 

سے کم    زاویے )جو کہ ئ

تو  اس سے ہمیں ایی زائ  ر    (Hyperbola)کم  ہو( پر کاٹتا ہے، 

 

المرک روج 

 

ا ہے۔ اس کے لیے ج

 

سے   1کی قدر  (Eccentricity) حاصل ہوب

 زبیادہ  ہوتی ہے۔

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1.4شکل   

کو  زائ زندگ کے بہت سے  ی شکل  استعمال    شعبوںحقیقی  جا میں  اکیا 

 

اورہے،  ب

ٹ

ب ،   میں  کی شکل(Cooling Tower)جیسے کولنگ 

و ں میں(Telescope)دوربین اور (Microscopes)خوردبین
س

 

نین
ل

 ۔کے 

 (Objectives)مقاص 4.1

د کر سکیں  ۔ نیز زائ کی مساوات  

  

ا چاہیے کہ زائ کی تعریف کر کے  اس کی  معیاری مساوات اخ

 

 ہوب
 
اس اکائی کی تکمیل پر آپ کو اس قاب

ر خاص ، ماسکے ، راس حاصل کر سکیں  اور  اسی طرح دی گئی بنیادی معلومات سے زائ کی مساوات محسوب کر 

 

 سکیں ۔ کو پہچان کر اس کا ہادی خط، وئ

 

 

رچھی اونچائی

 

 ئ

 مخروط کا عمودی محور

 زائ

 مستوی
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 ( (Hyperbolaزائ 4.2

 

 ،زائ تعریف: 

ٹ

جن ہے،   کسی مستوی میں ان نقاط کا س

 

ک

و ی میں دو  

 

سن
یم
ن

رق ہمیشہ مستقل  مقررہ نقطو

 

ں سے دوری کا  ف

 یعنی   ۔رہے

مان لو  

 

ر  اور  

 

دونوں ماسکوں سے ہوکر گزرنے والا خط   دونوں مقررہ نقطوں کو زائ کے  ماسکے، دونوں ماسکوں کو جوڑنے والے خط کا درمیانی  نقطہ زائ کا مرک

ا ہے۔ ٹرانسورس محور کے  وہ نقاط    (Conjugate Axis)اور اس پر عمودی خط زائ کا  زوجی محور(Transverse Axis)زائ کا ٹرانسورس محور  

 

کہلاب

ا ہے ، زائ کے راس کہلاتے ہیں۔ 

 

 جن سے ہوکر زائ گزرب

 

 ( Standard Equation of Hyperbola) زائ کی معیاری مساوات

کو   ۔   اگر   ہےFDکا عمودی فاصلہ  DLہادی خط سے ، ہیں اور    من درجہ  ذیل شکل میں زائ کے ماسکے  مان لیجیے کہ 

رض کیا جائے اور 

 

 اس کا درمیانی نقطہ  ہو۔ اس لیے Cف

 

ر الخروج 

 

 کو  FDسے زبیادہ ہے اور اگر  1چوں کہ زائ کے لیے مرک

 

    ی

 

رھابیا جائے، ت

ٹ

 اگٓے ئ 

4.2شکل  

𝐹 

𝑃 

𝑌 

𝑋 
 ماسکہ

 مکافی

 ہادی خط

 راس

3.4شکل   

ر خاص

 

 وئ

 ′𝐹 ماسکہ

 راس

𝐶′ 

محورٹرانسورس  

محورزوجی  

ر خاص

 

 وئ
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ا سے 

 

 من درجہ ب الا دونوں مساوات کو جمع کرنے پر  ہمیں حاصل ہوب

 

 

 

 

ا سے 

 

 من درجہ ب الا دونوں مساوات کو جمع کرنے پر  ہمیں حاصل ہوب

 

 

 

 

 

ر مبداپر ہے   اورٹرانسورس  محور،    

 

رض کیجیے کہ زائ پر ایی نقطہ  ،   محورمحور ہے اور زوجی مان لیجیے کہ  زائ کا مرک

 

محور  ہے۔ اب ف

  

 

 ہے،ت

 

 

𝐹(𝑎𝑒, 0) 

𝑃(𝑥, 𝑦) 

𝑌 

𝑋 

4.4شکل   

𝐹′ 𝑉′ 

 

  

 

𝐷′ 
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ر 

 

روج المرک

 

مان لیا جائے تو مساوات   bکی قیمت مثبت ہوگ ۔ اگر اس قیمت کو سے زبیادہ ہے، اس لیے    1چوں کہ زائ کے لیے ج

 ( درجہ ذیل ہوگ 3)

 

ر خاص) 

 

 ( Latus Rectum of Hyperbolaزائ کا وئ

ا  

 

ر خاص کہلاب

 

ہے ۔ زائ  زائ کے کسی ماسکہ سے گزرنے والا وہ خط  جو ٹرانسورس  محور پر عمودی ہو اور جس کے اختتامی نقطے زائ پر موجود ہوں وئ

ا ہے۔ اس لیے

 

ی کے لیے ہوب

 

یض ب ی

ا جو  

 

ر خاص کا ضابطہ  بھی  وہی ہوب

 

 کے لیے وئ

ر خاص 

 

 زائ کا وئ

و ٹ 

ٹ

 ی
من
یس ی

 ( Asymptotes of Hyperbola) زائ کے ا

کی زائ  کو معلوم کرنے کے لیے   و ٹ 

ٹ

 ی
من
یس ی

ا ا ہے۔  

 

ہوب ا بہت ضروری 

 

ہوب جانکاری   کی  و ٹ 

ٹ

 ی
من
یس ی

ا اسٓان بنانے کے لیے  کو  رسیم 

 

ئ کی  زائ    کسی 

ر رکھتے ہیں ، یعنی  رائ  رین قوت کی  ارکان کو صفر کے ئ 

 

 مساوات  کی اعظم ئ

𝑥2

𝑎2
=  

 

دس کی لمبائی  

ٹ

ری ریی

 

 ( Length of Central Radius Drawn in a given direction) کسی سمت میں کھینچے گئے مرک

𝑟کی جگہ   (میں 4مساوات ) cos 𝜃کیدرجہ ذیل  قطبی مساوات حاصل ہوتی ہے زائ  درج کرنے پر ہمیںکی جگہ    اور 

(𝑟 cos 𝜃)2

𝑎2

( )
=  

⇒
𝑟2 cos2 𝜃

𝑎2

𝑟2 sin2 𝜃
=  

⇒ 𝑟2 (
cos2 𝜃

𝑎2

sin2 𝜃
) =  

⇒
1

𝑟2
=

cos2 𝜃

𝑎2

sin2 𝜃
 

⇒
1

𝑟2
=

cos2 𝜃

𝑏2 (
𝑏2

𝑎2

sin2 𝜃

cos2 𝜃
) 
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⇒
1

𝑟2
=

cos2 𝜃

𝑏2 (
𝑏2

𝑎2
tan2 𝜃) 

ری  کے ساتھ جھکے کسی  محور پر ذاویہ  ٹرانسورس اس طرح ہم  

 

دیس کی لمبائی حاصل کر لیتے ہیںمرک

ٹ

ائج حاصل  ریی

 

۔اس سے ہمیں  درجہ ذیل ن

 ہوتے ہیں: 

a)   
 

tan2ج 𝜃 <
𝑏2

𝑎2   

 

 کی دو  مساوی لیکن  مخالف قیمتیں حاصل ہوتی ہیں۔   ت

b)   
 

tan2ج 𝜃 >
𝑏2

𝑎2   

 

 کی خیالی  قیمتیں حاصل ہوتی ہیں۔  ت

c)       
 

ر ہوگا ج

 

 ہو۔کم ئ

d)       
 

اہی  ہوگا ج

 
 

 ہو۔لام

 نوٹ: 

    (i ) ا ہے، یعنی

 

رق  زائ کے  کےٹرانسورس  محور کے مساوی ہوب

 

 زائ  کے دونوں ماسکوں سے کسی نقطہ کے  دوریوں کا ف

 

 

 انسورس محور ہے۔ ٹر جو کہ 

(ii) ر مبدا اگر زائ

 

ٹ  زائ  کی معیاری مساوات درجہ ذیل ہوگ ںمحور پر ہواور ماسکے  پر(Origin)کا مرک

 

 ی

𝑥2

𝑎2
=

 

  4.5شکل 
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(iii)   ر مبدا اگر   زائ

 

ٹ  زائ  کی معیاری مساوات درجہ ذیل ہوگ ںمحور پر ہواور ماسکے  پر (Origin)کا مرک

 

 ی

𝑦2

𝑎2
=  

 

 

 (iv )   ر کے طور پر

 

روج المرک

 

ر سے  دوری ج

 

 ہوتی ہے۔  زائ کے ماسکوں کی مرک

(v) (ی

لع

 

یص
ی

ا ہے اگر   Equilateral Hyperbolaکوئی زائ  مساو

 

 ۔ہو( کہلاب

(vi) ا ہے۔

 

صاات محور  توازن رکھ

 

ی

 

چ
م

ی کی طرح زائ بھی ب الحاظ مبدا اور ب ا لحاظ 

 

یض ب ی

 

(vii) ( کے لیے   4زائ کے  دونوں راس  پر مماس   ٹرانسورس محور  پر عمودی خط ہوتے ہیں ۔ مساوات ) ہیں۔   مماس 

 ( Polar Equation of Conicمساوات)   قطبی کسی  مخروطی کی  

رض کیجیے کہ  

 

رض کیجیے کہ مخروطی کا ماسکا     Xمخروطی کے لیے ابتدائی خط ہے جسے  𝐹𝑍ف

 

رھابیا گیا ہے۔ف

ٹ

 ئ 

 

،   V( پر ہے، راس Poleقطب)Fی

صاات     Pاور  مخروطی  پر ایی نقطہ  𝑍𝑀ہادی خط  

 

ی

 

چ
م

ر خاص ہے جس کی لمبائی مان لیجیے کہ ہیں۔جس کے قطبی 

 

 ہے۔ اب مخروطی کا وئ

 

 

 

 

 

  

و ٹ 

ٹ

ن ی
م
یس ی

 ا

6.4شکل   
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رسیم)

 

 (Sketching of Conicمخروطی کی ئ

رض کیجیے کہ مخروطی کی مساوات   

 

 ف

   اگر    •

 

 اب درجہ ذیل حالات پر غور کیجیے:  مساوات    مخروطی کی  لیا  جائے ت

  
 

     ج

 

 ،ت

  
 

     ج

 

 ،ت

  
 

     ج

 

 ،ت

  
 

     ج

 

 ت

  
 

     ج

 

 ت

F 

 

Z 

M 

Q 

L 

L’ 

.74شکل   

V 

 

 

E 
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ح ہ پر پہنچتے ہیں کہ جیسے جیسے  
طنی

 

ی

رھتا ہے ،    سے  ،زاویہ   من درجہ ب الا مختلف حالات پر غور کرنے  کے بعد ہم اس 

ٹ

 ئ 

 

سے    کی قدر    ی

     
 

 گھٹتی ہے، ج

 

رھتا ہے ،   سے   ی

ٹ

 ئ 

 

   زاویہ   سے   کی قدر    ی
 

 گھٹتی ہے۔  اور پھر ج

 

رھ کر    ی

ٹ

  پہنچتا   سےئ 

 

ی

رھتی ہے اور جیسے ہی ذاویہ     سے     کی قدر     ہے ،   

ٹ

 ئ 

 

رھتا ہے،    سے    ی

ٹ

 ئ 

 

رھتی ہے۔ اس طرح یہ   سے     کی قدر     ی

ٹ

 ئ 

 

ی

 منحنی مکافی ہے۔

 لیا  جائے   اگر   •

  
 

     ج

 

 ،ت

  
 

     ج

 

 ،ت

  
 

     ج

 

 ،ت

  
 

     ج

 

 ت

  
 

     ج

 

 ت

ح ہ پر پہنچتے ہیں کہ جیسے جیسے  
طنی

 

ی

رھتا ہے ،    سے   ،زاویہ   من درجہ ب الا حالات کے مطالعہ سے ہم اس 

ٹ

 ئ 

 

 گھٹتی   سے    کی قدر    ی

 

ی

  یہ ذاویہ    
 

رھتا ہے ،     سے     ہے، ج

ٹ

 ئ 

 

   ذاویہ    سے     کی قدر     ی
 

 گھٹتی ہے۔  اور پھر ج

 

رھ کر     ی

ٹ

     سےئ 

 

ی

رھتی ہے اور جیسے ہی ذاویہ     سے     کی قدر     پہنچتا ہے ،تو    

ٹ

 ئ 

 

 پہنچتا ہے،    سے    ی

 

 گھٹتی ہے۔ اس    سے     کی قدر     ی

 

ی

ی ہے۔ 

 

یض ب ی

 طرح یہ منحنی 

 لیا  جائے   اگر   •

  
 

     ج

 

 ،ت

  
 

    سے کی قیمت   ج

 

رھتی ہے ،تو ی

ٹ

رھتا ہے   ئ 

ٹ

)−ئ   جس کی وجہ سے  0−سے   (1

 

−   ی
𝑙

𝑒−1
سے  

اا ہے۔ −

 

ن

ٹ

ھن

گ

 

 

 ی

رداری نصف قطر بطور نمبر لمبائی میں    کی ان سبھی قیمتوں کے لیے ئ 

𝑙

𝑒−1
رھتا ہے۔ سے   

ٹ

 ئ 

 

 ی
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 :نوٹ

  مخروطی کی مساوات  درجہ ذیل ہوگ   اگر مخروطی کا محور ابتدائی خط پر   .1

 

 ذاویہ سے جھکا ہو ا ہو،  ت

 

رداری زاویہ  FZاگر  .2 اب ا جائے ،تو   کو  ابتدائی خط کی منفی  سمت میں لیا جائے اور ئ 

 

مخروطی کی مساوات  درجہ  گھڑی کی مخالف سمت میں ب

 ذیل ہوگ 

 

  مکافی کی قطبی مساوات درجہ ذیل ہوگ  مخروطی ایی مکافی ہے جس کے لیے  اگر  .3

 

ا ہے، ت

 

 ہوب

 

  اس کا ہادی خط درجہ ذیل ہوگا  مخروطی کا  ہادی خط: مان لیجیے کہ مخروطی کی قطبی مساوات     .4

 

 ہے۔ ت

 

رمخروطی  کا  .5

 

ا ہے اور کسی ایی ماسکہ سےہوکر  ہے جو مخروط کے اس خط کا حصہ  (Focal Chord)ماسکی وئ

 

جس کے اختتامی نقاط  گزرب

 ۔  موجود ہوںپر  مخروطی 

𝑎𝑥2دوسرے درجہ کی عام مساوات   .6 + 𝑏𝑦2 + 2ℎ𝑥𝑦 + 2𝑔𝑥 + 2𝑓𝑦 + 𝑐 = ر کرتی ہے۔  0
 
 ایی مخروطی کو ظاہ

𝑎𝑥2دوسرے درجہ کی عام مساوات   .7 + 𝑏𝑦2 + 2ℎ𝑥𝑦 + 2𝑔𝑥 + 2𝑓𝑦 + 𝑐 = ایی مخروطی سے درجہ ذیل اصول   0

 حاصل ہوتے ہیں: 

a)   اگرℎ2 < 𝑎𝑏ر کرے گ۔  ہو
 
ی کو ظاہ

 

یض ب ی

 تو یہ مساوات 

b)   اگرℎ2 = 𝑎𝑏ر کرے گ۔   مکافیتو یہ مساوات  ہو
 
 کو ظاہ

c)   اگرℎ2 > 𝑎𝑏 ر کرے گ۔  زائ  ہو تو یہ مساوات
 
 کو ظاہ

d)   اگرℎ = 0, 𝑎 = 𝑏 رہہو تو یہ مساوات

 

ر کرے گ۔  دائ
 
 کو ظاہ

e)   اگر𝑎 + 𝑏 = ر کرے گ۔  (Rectangular Hyperbolaقائم زائ)ہو تو یہ مساوات 0
 
 کو ظاہ

زائ ۔1مثال 

𝑥2

16
ر خاص معلوم کیجیے۔کی لمبائیاںمحور اصغر اور  کے ماسکے، محور اعظم=

 

ر اور وئ

 

روج المرک

 

 ، ج

ا  ر اعظمہےاس لیے  محو چوں کہ   حل۔ 

 

 زائ کی مساوات سے کرنے پر ہمیں معلوم ہوب
 
محور پر ہوگا۔ دی گئی مساوات کا تقاب

 اور   ہے کہ  
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 4.8شکل 

 کے لیے   زائ اب

 

 اس  لیے ماسکوں کے 

 

ی

 

چ
م

اور   10ہوں گے۔ اس اعظم محور کی لمبائی  (5،0)اور   (5،0−)، اس کے راس    (4،0)اور   (4،0−)ت  ااص 

 ہوگ۔ 6اصغر محور کی لمبائی 

ر کے ضابطے کی مدد سے 

 

روج المرک

 

 ج

ےماسکہ کاانقطہ 
س
صلہ

فا

ہاادیکا
ط

 

خ
ے
س
صلہ

نقطہ فا

 

 

 

 

 اور 

ر خاص کی لمبائی 

 

 وئ
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زائ ۔2مثال 

𝑥2

36
ر اورکی لمبائیاںمحور اصغر اور  کے ماسکے، محور اعظم=

 

روج المرک

 

ر خاص کی لمبائی  معلوم کیجیے۔ نصف ، ج

 

 وئ

ا ہے  ر اعظمہےاس لیے  محو چوں کہ   حل۔ 

 

 زائ کی مساوات سے کرنے پر ہمیں معلوم ہوب
 
محور پر ہوگا۔ دی گئی مساوات کا تقاب

 اور   کہ  

 اب  زائ  کے لیے 

 

ساات  

 

ن

 

ح
م

√−)اس  لیے ماسکوں کے  √)اور   (0، اور اصغر   10ہوں گے۔ اس اعظم محور کی لمبائی  (6،0)اور   (6،0−)، اس کے راس    (0،

 ہوگ۔  6محور کی لمبائی 

ر خاص کی لمبائی   

 

 وئ

 

 

ر خاص کی لمبائی  

 

 ہوگ۔ اس لیے نصف وئ

ساات کے محور ہوں اور جو نقطوں   ۔3مثال 

 

ن

 

ح
م

ر مبدا ہو اور جس کے محور اعظم اور محور اصغر 

 

اور   زائ کی مساوات حاصل کیجیے  جس کا مرک

ا ہے۔ 

 

 سے ہوکر گزرب

رض کیجیے کہ زائ کی مساوات    حل۔

 

ف

𝑥2

𝑎2  ہے۔=

  اور   چوں کہ  زائ  نقطوں   

 

ا ہے ، اس لیے دونوں نقطے زائ کی مساوات کو مطمئن کریں گے، ت

 

 سے ہوکر گزرب

(2)2

𝑎2

( )
=  

⇒ 4𝑎2 + 4 = 𝑎2
 

 اور 

(3)2

𝑎2

( )
=  
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⇒ 𝑎2 + 9 = 𝑎2
 

ا ہے  

 

 دونوں مساوات کو حل کرنے پر ہمیں حاصل ہوب

 

 یہ قیمتیں زائ کی معیاری مساوات  میں درج کرنے پر  اس لیے

𝑥2

=  

⇒ 3𝑥2 =  

12𝑥2دوسرے درجہ کی عام مساوات   ۔ 4مثال   + 10𝑦2 − 23𝑥𝑦 − 25𝑥 + 26𝑦 − 14 = ا   0

 

ر ہوب
 
سے کون سا مخروطی ظاہ

 ہے؟ 

 حل۔ دی گئی مخروطی ہے 

12𝑥2 + 10𝑦2 − 23𝑥𝑦 − 25𝑥 + 26𝑦 − 14 = 0 

𝑎𝑥2اس کا موازنہ مخروطی کی عام مساوات   + 𝑏𝑦2 + 2ℎ𝑥𝑦 + 2𝑔𝑥 + 2𝑓𝑦 + 𝑐 = ا ہے0

 

 سے کرنے پر ہمیں حاصل ہوب

ℎ = −
23

2
, 𝑎 = 12, 𝑏 = 10 

 ان سے

ℎ2 = ൬−
23

2
൰

2

=
529

4
= 132.25, 𝑎𝑏 = 120 

 یعنی

ℎ2 >  𝑎𝑏 

ر کرتی ہے۔
 
   اس لیے دی گئی دو درجی مساوات ایی زائ کو ظاہ

 (Learning Outcomes)ئجاکتسابی نتا 4.3

 ہو
 
د کر سکیں  ۔ نیز زائ کی گئے ہوں گے    اس اکائی کی تکمیل پر آپ کو اس قاب

  

اخ کہ زائ کی تعریف کر کے  اس کی  معیاری مساوات 

ر خاص ، ماسکے ، راس حاصل کر سکیں  اور  اسی طرح دی گئی بنیادی معلومات سے زائ کی مساوات محسو

 

ب کر  مساوات کو پہچان کر اس کا ہادی خط، وئ
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نیز  زائ کے چند اطلاقات کی جانکاری حاصل کر چکے ہوں گے اور زائ کے ان اطلاقات کو حقیقی زندگ کے مسئلوں میں لاگو کرکے ان کا    سکیں ۔

راہم کر سکیں۔  

 

 حل ف

 (Keywords)کلیدی الفاظ  4.4

صاات، 

 

ی

 

چ
م

 ٹرانسورس محور ، زوجی محور زائ،  ابتدائی خط، مخروطی، قطبی مساوات، قطبی 

 (Model Examination Questions)نمونہ امتحانی سوالات  4.5

  (Objective Answer Type Questions)معروضی جواب ات کے حامل سوالات 4.5.1

 زائ  کی تعریف کرو۔  .1

ر کیا .2

 

روج المرک

 

ا ہے؟    زائ کا ج

 

 ہوب

ر خاص کی تعریف کیجیے .3

 

 ۔ اور اس کا ضابتہ لکھو زائ کے وئ

 انسورس محور اور زوجی محور سے اپٓ کیا سمجھتے ہیں؟ٹرزائ کا  .4

 (Short Answer Type Questions)مختصر جواب ات کے حامل سوالات  4.5.2

1. ( ر 

 

مرک کا  جس  کیجیے   حاصل  مساوات  کی  جو نقطوں  0،0زائ  اور  ہوں  محور  کے  ساات 

 

ن

 

ح
م

اصغر  محور  اور  اعظم  محور  کے  اور جس  (ہو 

ا ہے۔ اور   

 

 سے ہوکر گزرب

𝑥2زائ  .2

36
ر اور کی لمبائیاںمحور اصغر اور   کے ماسکے، محور اعظم=

 

روج المرک

 

ر خاص کی لمبائی  معلوم کیجیے۔ نصف ، ج

 

 وئ

ر .3
 

ائئ 

𝑥2

16
ر اور کی لمبائیاںمحور اصغر اور    کے ماسکے، محور اعظم=

 

روج المرک

 

ر خاص کی لمبائی  معلوم کیجیے۔ نصف ، ج

 

 وئ

13𝑥2دوسرے درجہ کی عام مساوات   .4 + 37𝑦2 − 18𝑥𝑦 + 2𝑥 + 14𝑦 − 2 = ا ہے؟  0

 

ر ہوب
 
 سے کون سا مخروطی ظاہ

 (Long Answer Type Questions)طویل جواب ات کے حامل سوالات 4.5.3

د کیجیے۔ .1

  

 زائ کے لیے معیاری ضابطہ اخ

رسیم کیجیے۔ .2

 

 مخروطی کی ئ

د کیجیے۔ .3

  

 مخروطی کے لیے قطبی ضابطہ ایی صاف خاکہ بناکر  اخ
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 Distance Mode, Bachelor of Science)بیچلر آف ساینس(ضریعہفاصلاتی 

,2025Semester Examinationسمسٹر  پہلا 

st

I 

Paper : BNMM101DET,(Mathematics) Analytical Geometry 

ات:

 

اب

 
 

:Maximum Marks     Time 25جملہ ن

 
 

 گھنٹے2Hrs:وق

 

 ہدابیات: 

ر  
 
ا یہ پرچہ سوالات تین حصوں پر مشتمل ہے: حصہ اول، حصہ دوم اور حصہ سوم۔ ہ ا

 

ارب

 

ہے۔ تمام حصوں سے   جواب کے لیے لفظوں کی تعداداش

 سوالوں کا جواب دینا  لازمی ہے۔ 

اول میں   ۔ 1 کا جواب    5حصہ  ر سوال 
 
ہ والے سوالات ہیں۔  ا/مختصر جواب 

 

کرب پر  جو کہ معروضی سوالات/خالی جگہ  لازمی سوالات ہیں 

ر سوال کے لیے 
 
𝟓)     نمبر مختص ہے۔ 1لازمی ہے۔ہ × 𝟏 = 𝟓 𝐌𝐚𝐫𝐤𝐬) 

ر سوال کے لیے  4سوالات ہیں۔ اس میں سے طال  علم کو کوئی    چ حصہ دوم میں   ۔ 2
 
نمبرات مختص    3سوالات کے جواب دینے ہیں۔ہ

𝟒)         ہیں۔ × 𝟑 = 𝟏𝟐 𝐌𝐚𝐫𝐤𝐬) 

ر سوال کے لیے  ہے جواب دینا کا  سوال ایی  سوالات ہیں۔ اس میں سے طال  علم کو کوئی    دو حصہ سوم میں  ۔ 3
 
 نمبرات مختص ہیں۔  8۔ ہ

         (𝟏 × 𝟖 = 𝟖 𝐌𝐚𝐫𝐤𝐬) 

 حصہ اول 

 .1سوال 

i)     ر  مبدا اور نصف قطر

 

رہ جس کا مرک

 

 ۔ ہے................... ہو 𝒓دائ

A. 𝑥2 + 𝑦2 = 𝑟2
  .B (𝑥 − 𝑎)2 + (𝑦 − 𝑏)2 = 𝑟2

  .C 𝑥2 +

𝑦2 = 1  .D  سبھی 

ii)   ر نقطہ

 

رہ کی مساوات معلوم کیجیے جس کا مرک

 

 ہے۔........................  ہے 3پر ہو اور جس کا نصف قطر اس دائ

iii) ہے ۔ _________اور جس کا راس مبدا پر ہے(0,2)اس مکافی کی مساوات  حاصل کیجیے جس کا ماسکہ 

iv)  ر کی قیمت

 

روج المرک

 

 ہے __________ہے تو وہ مخروط1کسی مخروط کے لیے اگر ج

v)  زائ
𝑥2

16
 ہیں۔  ______________کے ماسکے =

 حصہ دوم
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ر ) .2

 

ساات کے محور ہوں اور جو نقطوں   0،0زائ کی مساوات حاصل کیجیے  جس کا مرک

 

ن

 

ح
م

(ہو اور جس کے محور اعظم اور محور اصغر 

ا ہے اور   

 

 سے ہوکر گزرب

زائ  .3
𝑥2

36
ر اور کی لمبائیاںمحور اصغر اور   کے ماسکے، محور اعظم=

 

روج المرک

 

ر خاص کی لمبائی  معلوم کیجیے۔ نصف ، ج

 

 وئ

د کیجیے۔ .4

  

 زائ کے لیے معیاری ضابطہ اخ

رہ  .5

 

𝑥2دائ + 𝑦2 = 𝑎2
 کے کسی نقطہ پر قطب اور قطبی کی تعریف کیجیے۔ 

ی کے کسی نقطے پر مماس کی مساوات معلوم کیجیے۔ .6

 

یض  ب ی

12𝑥2دوسرے درجہ کی عام مساوات   .7 + 10𝑦2 − 23𝑥𝑦 − 25𝑥 + 26𝑦 − 14 = ا   0

 

ر ہوب
 
سے کون سا مخروطی ظاہ

 ہے؟ 

 حصہ سوم

 ۔زائکے کسی نقطے پرمماس  کی مساوات معلوم کیجیے .8

ارمل کی مساوات معلوم کیجیے .9

 

ی کے کسی نقطے پر ب

 

یض ب ی

 ۔

د کیجیے۔  .10

  

رہ کےلیے مساوات اخ

 

 تین نقاط سے گزر نے والے دائ
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 (آنرس)۔بی۔ایس سی

 سمسٹر(  پہلا)
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رے اور مکافی سے متعلق مسائ 1کائی ا

 

 ۔دائ

(Problems on Circles and Parabola) 

 

 (Introductionتمہید) 1.0

ی    مکاافیمی ں  ( conics)کونکس 

 

ب ی ض

اور نے والے معروف  امتعارف کرکو    کی اصطلاحات    زائداور    ،  داں  ر  ری اضی 

ٹ

 
 The)عظیم جیوم

Great Geometer    )اپولونیس (Apollonius)ان میں پیدا ہوئے

 

ی  ۔یوی

 

حن

 

من

 ااتکا  استعمال  ان 
 
د   (Telescope)ربینسیاروں کی حرکت، 

 

 

 ی
ن

ٹ

ی

 

ب
رر وغیرہ جیسے شعبوں میں وسیع پیمانے   کی (Antenna)ہاور ا

ٹ

ی کٹ
ی فل

 لائٹوں اور آٹوموی ائ میں ر

 

ش
فلن 

رائن، 

 

اڈئ 

 

 ۔ہے   پر ہوی

رے متصل مخروط کو )راس  
 
ی ا مخروط کے  اساس   (کے زاویے پر کاٹتا ہے       کے علاوہ(اس کے  عمودی محور سے  (Vertex)اگر مستوی دوہ

ا ہے۔ )(Parallel to the base of  one of the double napped cone)کے متوازی 

 

رہ حاصل ہوی

 

 تو  اس سے ہمیں ای  دائ

  کو جن کی کسی مقررہ  نقطہ   تعریف:

ٹ

رہ کہتے ہیں۔مقررہ (  Fixed Point)کسی مستوی میں ان سبھی نقاط کا س

 

سےدوری  مستقل رہتی ہے، دائ

ر

 

رہ کا  مرک

 

 کہتے ہیں۔ (Radius)اور مستقل  دوری کو اس کا نصف قطر   (Centre)نقطہ کو اس دائ

ر  مبدا اور نصف قطر   

 

رہ جس کا مرک

 

 (  Circle whose centre is the origin and radius is) ہودائ

ہ 
ک
رض کیجیے 

 

ر   ف

 

رہ  کا مرک

 

رہ کی تعریف اور    ہے۔اب  پر ای  نقطہ     ( Circumference)اوراس کے محیطنصف قطر     ،  د ائ

 

دائ

 دو نقطوں کی درمیانی  فاصلہ کے ضابطے کی مدد سے  
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ر   

 

رہ جس کا مرک

 

 (  Circle whose centre is  and radius is) ہواور نصف قطر   دائ

ہ 
ک
رض کیجیے 

 

ر   ف

 

رہ  کا مرک

 

رہ کی تعریف اور   ہے۔اب پر ای  نقطہ    ( Circumference)اوراس کے محیطنصف قطر   ، د ائ

 

دائ

 دو نقطوں کی درمیانی  فاصلہ کے ضابطے کی مدد سے  

 

 

 

رہ کے کسی نقطہ پر مماس 

 

 ( Tangent at any Point on a Circle) دائ

رہ کو نہیں کاٹتا  

 

رھانے پر دائ

ٹ

ا ہے اور آگے ئ 

 

رہ کے اس نقطہ کو چھوی

 

رہ کے کسی نقطہ پر مماس وہ  خط ہے  جو   دائ

 

رہ کے نصف قطر  پر  دائ

 

۔ مماس ہمیشہ دائ

ا ہے۔( Perpendicular)عمودی

 

 ہوی

ہ مان لیجیے
ک
ر    

 

رہ  کا مرک

 

)کے نقطہ   اسہے۔نصف قطر  اور  د ائ  مماس کی مساوات درجہ ذیل ہوگ پر (

 

رہ پر  

 

ارمل کی مساوات دائ

 

ا ہے۔  Pکسی منحنی کے نقطہ  : ی

 

ارمل ،اس نقطہ پر مماس کے  عمودی  ای   خط ہوی

 

 پر ی
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ہ مان لیجیے
ک
ر    

 

رہ  کا مرک

 

)𝑄نقطہ ہے۔نصف قطر   اور  د ائ مماس پر عمودی خط  کی مساوات درجہ  سے ہوکر گزرنے والے اوراس (

 ذیل ہوگ 

 

رہ کی عام مساوات  

 

)𝑄نقطہ  کے  اب دائ  مماس کی مساوات ہوگ   پر (

 

)𝑄نقطہ   ارمل خط کی مساوات درجہ ذیل ہوگ(

 

 پر ی

 

 ( Pole and Polar) قطب اور  قطبی

رہ کے دو نقطوںPاگر کسی نقطہ

 

 Locus of the)  پر  مماس  کے مقطع نقطہ کا  مقام Rاور Qسے ملتا ہے ،تو  نقطوںRاور Qسے ہوکر کوئی خط کسی دائ

Point  )نقطہP   ا ہے اور  ساتھ ہی

 

 قطبی کا قطب کہتے ہیں۔کو Pنقطہکا قطبی کہلای

 

رہ  پر دو نقطوں  کہ  نقطہ  مان لیجیے 

 

ا ہے جن پر دو مماس خطوط نقطہ   Rاور  Qسے ای   خط دائ

 

 پر ملتے ہیں۔  سےہو کر گزری

  خط  نقطہ  (Intersection)مقطع  پر  مماس  کااورنقطوں چوں کہ 

 

 کی مساوات درجہ ذیل ہوگ   QRہے ت

 

   چوں کہ یہ خط نقطہ  

 

ا ہے، ت

 

 سے گزری

 

 ہے جس کی وجہ سے نقطہ 

 

 درجہ ذیل خط  پر موجود ہوگا چوں کہ یہ رشتہ درس

 

 کی مساوات ہے۔(Polar)کے قطبی اس لیے یہ مساوات نقطہ  

 

 
 

𝑄 

𝑅 

𝑇 
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ر   ۔ 1مثال   

 

رہ کی مساوات حاصل کیجیے جس کا مرک

 

 ہے۔ 2اور نصف قطر  (0,0)اس دائ

ر    حل۔ 

 

رہ کی مساوات جس کا مرک

 

 ہو درجہ ذیل ہوتی ہے  اور نصف قطر   ((0,0)ہم جانتے ہیں کہ  اس دائ

 

رہ کا نصف قطر   

 

رہ کی مساوات درجہ ذیل ہوگ یہاں دیے گئے دائ

 

 ہے ،اس مطلوبہ دائ

 

 

ر اور نصف قطر معلوم کیجیے۔ دائرہ  1.1

 

 سے اس کا مرک

 درجہ ذیل ہے   مساوات  دی گئی حل۔ 

 

 مساوات  کو معیاری مساوات میں تبدیل کرتےہیں، اس لیے اس  

 

 

 

 

 

 

 کرنے پر حاصل ہے  سے موازنہ    معیاری مساوات 

ر 

 

رہ کا مرک

 

)دائ
71

4
, −

47

8
) 

رہ کا نصف قطر 

 

 √دائ

ر  گئے دیےاس طرح   

 

رہ کا مرک

 

) دائ
71

4
, −

47

8
  ہوگا۔√اور اس کا نصف قطر (

ر  گئے دیے

 

رہ کا مرک

 

) دائ
71

4
, −

47

8
 ۔ہے√اور اس کا نصف قطر(
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 ( Parabola)مکافی1.1

 ،مکافی تعریف:

ٹ

 ۔  اور مقررہ خط سے دوری ہمیشہ مساوی رہےمقررہ نقطہ کسی  جن کی ہے،  کسی مستوی میں ان نقاط کا س

 

ا ہے اور مقرر نقطہ کو مکافی کا   ماسکہ)

 

ماسکہ سے گزرنے والے اور ہادی خط پر عمودی خط کو مکافی کا محور     کہتے ہیں۔(Focusمقرر خط ہادی خط کہلای

(Axis of Parabola )اور محور اور مکافی کے نقطہ تقاطع(Intersection Point ) کو مکافی کا راس  (Vertex)  کہتے ہیں۔ چوں کہ مکافی کے

ر کی قیمت 

 

روج المرک

 

ر رہتی ہے اس لیےمکافی کے لیے   خ رائ   ۔ہوتی ہے 1کسی نقطہ سے  اس کے ماسکہ اور ہادی خط سے دوری ہمیشہ ئ 

 

 

سے مکافی کے محور پر اور ہادی خط پر ی الترتیب عمودی    Pہے۔ نقطہ    PFہے   اس سے ماسکے کو جوڑنے والا خط  مان لیجیے کہ مکافی پر ای  نقطہ  

 کھینچے گئے ہیں۔اب مکافی کی تعریف سے   PQاور  PSخط 

 

𝑥 + 𝑎 𝑥 − 𝑎
𝑥 + 𝑎 𝑥 − 𝑎

 

 محور پرہے۔ ی ا    محور کی معیاری  مساوات  ہےجس کا راس مبدا پر اور توازنی محور    یہی مکافیہوگا۔اس کے لیے ہادی خط  

ں ہیں : مکافی  کی
 
کلن

 

ش

 درجہ ذیل چار مختلف 

 

𝐹 

𝑃 

𝐶 

𝑌 

𝑋 ماسکہ 

 مکافی

 ہادی خط

ر خاص راس

 

 وئ

−𝑎, 𝑦  

𝐹(𝑎, 0) 

𝑃(𝑥, 𝑦) 

𝐶 

𝑌 

𝑋 
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ر خاص)

 

ر خاص ای  خط  ہے جو مکافی کے محور  پر عمودی ہو اور  جس کے انتہائی نقاط مکافی پر ہوں۔: ( Latus Rectumوئ

 

 مکافی کا وئ

 سے مکافی کی تعریف کے مطابق  3.7شکل 

 

 لیکن  

 

 س لیے  ہے۔  امحور  کے تحت توازن رکھتی ہے۔ یعنی   اب چوں کہ مکافی  

ر خاص کی لمبائی 

 

 وئ

 

𝐹(𝑎, 0) 𝐶 

𝑌 

𝑋 

 

P 

 

𝐹(−𝑎, 0) 𝐶 

𝑌 

𝑋 

 

P 

 

𝐹(0, 𝑎) 

𝐶 

𝑌 

𝑋 

 

P 

 

𝐹(0,−𝑎) 

𝐶 

𝑌 

𝑋 

 

P 
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ر خاص معلوم ہو، تو ہمیں مکافی کی مکمل جانکاری حاصل  ہو جاتی ہے جس سے  اس کی  ماپ اور  شکل بھی واضح ہوتی ہے۔  ج

 

 مکافی کا وئ

 اب ہم مکافی کے  کچھ  مسئلوں کو مثالوں کی مدد سے سمجھیں گے۔

ر خاص معلوم کیجیے جس کی مساوات    ۔ 1مثال  

 

 ۔ہےاس مکافی کا ماسکہ، اس کا محور، ہادی خط اور وئ

 دی گئی مکافی کی مساوات ہے حل۔ 

 

ر ہے کہ مکافی  کا محور  
 
 محور ہے ۔ مساوات سے ظاہ

ا ہے 1مساوات )

 

 ( سے  مکافی کی معیاری مساوات  کا موازنہ کرنے پر ہمیں حاصل ہوی

 

 ۔گا ہو اور  ہادی خط  (4,0)اس لیے مکافی کا ماسکہ  

ر خاص کی لمبائی 

 

 اب وئ

 

 

𝐹(𝑎, 0) 𝐶 

𝑌 

𝑋 

 

𝐹(3,0) 𝐶 

𝑌 

𝑋 
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 عملی مسائ  1.2

ر کےدائرہ  .1

 

صاات   مرک

 

ی

 

خ
م

 اور نصف قطر معلوم کیجیے۔  کے 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ٭٭٭٭٭
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رہ .2

 

ر اور قطر معلوم کیجیے۔ دائ

 

 سے اس کا مرک

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ٭٭٭٭٭
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کے   .3 اور جس  ہے  ا 

 

گزری ہوکر  جو مبدا سے  کی مساوات محسوب کیجیے  رہ 

 

دائ پر مثب اس  پر  مثب    اور     محور  کے محور 

و عات
مقط

(Intercepts  ) ہوں۔ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ٭٭٭٭٭
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رہ  .4

 

−دائ ر اور نصف قطر  معلوم  −

 

 ۔کرو  کامرک

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ٭٭٭٭٭
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صاات محور کو مبدا سے  .5

 

ی

 

خ
م

رہ کی مساوات محسوب کیجیے جو دونوں 

 

ا ہے۔  5اس دائ

 

 اکائی کے فاصلے پر چھوی

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ٭٭٭٭٭
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رہ کی مساوات محسوب کیجیےجس کا نصف قطر   .6

 

 اکائی کے فاصلے پر دو نقاط پر کاٹتا  ہے۔ سے   مبدامحور کو ہو اور  جو اس دائ

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ٭٭٭٭٭
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رہ کی مساوات محسوب کیجیے جو دونوں   .7

 

ا ہے۔ 6اکائی اور  3محور کو مبدا سے ی الترتیب اور   اس دائ

 

 اکائی  کے فاصلے پر چھوی

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ٭٭٭٭٭
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رہ  .8

 

 ۔کرو پر مماس کی مساوات معلوم کے لیے کسی نقطہ دائ

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ٭٭٭٭٭
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,3)جس کا ماسکہ  کرو مکافی کی مساوات  معلوم  .9 6𝑥اور ہادی خط (4− − 7𝑦 + 5 =  ہے۔ 0

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ٭٭٭٭٭
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ر خاص اور راس  معلوم  مکافی . 10

 

 ۔ کرو کا ماسکہ، وئ

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ٭٭٭٭٭
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ا ہو تو   نقطہ   اگر مکافی   . 11

 

 ۔ کرو کی قدر معلوم  سے گزری

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ٭٭٭٭٭
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 فاصلہ پر ہو۔ فاصلہ پر  اور ماسکہ مکافی کی مساوات محسوب کیجیے جس کا مبدا سے  راس   . 12

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ٭٭٭٭٭
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 معلوم کیجیے۔اور خط  مکافی  . 13

 

 کا نقطہ تخات

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ٭٭٭٭٭
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 کیجیے ۔م  پر مماس معلو پر موجود نقطہ    مکافی  . 14

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ٭٭٭٭٭
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 کیجیے ۔   حاصل پر مماس اور اس پر عمودی خط   پر موجود نقطہ    مکافی  . 15

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ٭٭٭٭٭
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ر خاص کے اختتامی  نقطوں پر مماس اور  عمودی خط    مکافی  . 16

 

 کیجیے ۔  معلوم کے وئ

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ٭٭٭٭٭



93 
 

ی اور زائد   ۔2اکائی 

 

ب ی ض

 مسائ متعلق سے

(Problems on Ellipse and Hyperbola) 

 

 ( Introduction)تمہید 2.0

ی تعریف:

 

ب ی ض

، 

ٹ

 ۔ہمیشہ ای  مستقل رہے کی جمع  سے فاصلے  طدو مقررہ نقا جن کی ہے،  کسی مستوی میں ان نقاط کا س

 

ماسکے)  کے    ی 

 

ب ی ض

کو  نقاط  نقطہ  (Fociمستقل  درمیانی  کے  خط  والے  جوڑنے  کو  ماسکوں   دونوں  ہیں۔  کا  (  Mid-Point)کہتے  ی 

 

ب ی ض

کو 

ر

 

ی کا   (Centre)مرک

 

ب ی ض

ر سے گزرنے والے اور محور اعظم  کے   اور ( Major Axis)محور اعظم  ، دونوں ماسکوں سے گزرنے والے خط  کو 

 

مرک

ی کا  

 

ب ی ض

ی کے( Minor Axis)محور  اصغر  عمودی خط کو 

 

ب ی ض

 کہتے ہیں۔ ( Vertices)راس  کہتے  ہیں۔محور اعظم کے اختتامی نقاط کو  

: (i)ی کے دونوں ماسکوں سے کسی نقطہ کے

 

ب ی ض

  
ب ی 

 فاصلوں کی جمع 

 

ض

 ہے، یعنی  ی کے محور اعظم کے مساوی ہوتی 

اعٓظم  محور 

(ii)    ر مبدا اگر

 

ی کا مرک

 

ب ی ض

(Origin)  اور ماسکےx- ی کی معیاری مساوات درجہ ذیل ہوگ ںمحور پر وجود رکھتے ہو

 

ب ی ض

و   

 

ی
 

𝑥2

𝑎2
=  

  

 

 

𝑃2(𝑥2, 𝑦2) 

𝐶 

𝑌 

𝑋 

𝑃1(𝑥1, 𝑦1) 

𝑃3(𝑥3, 𝑦3) 
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(iii)  ر مبدا اگر

 

ی کا مرک

 

ب ی ض

(Origin)  اور ماسکےy-ی کی معیاری مساوات درجہ ذیل ہوگ ںہومحور پر

 

ب ی ض

ب  

 

 ی

𝑥2

𝑏2
=  

 

 
ب ی 

 

 

ض

ر کا ی

 

روج المرک

 

 :(Eccentricity of Ellipse)خ
ب 

 

ی 

 

 

ض

 
ی 

 
س
ط

 

خ

 رر کسی نقطہ کی، اس  کے ماسکے اور ہادی 
ٹ

 ،  کا تناس    ںے فاصلو
ب 

 
ی 

 

 

ض

ر  کا   ی

 

روج المرک

 

 خ

ا ہے

 

ی کے لیے  اس کی قیمت  ۔ کہلای

 

ب ی ض

 سے کم ہوتی ہے ، یعنی    1

 
ب 

 
ی 

 

 

ض

ر کا ضابط کا ی

 

روج المرک

 

  خ

  

 

( ) 

𝐶 

𝑌 

𝑋 

𝑃(𝑥, 𝑦) 

a 
b 

  

 

 

𝐶 

𝑌 

𝑋 

𝑃(𝑥, 𝑦) 

b 

a 
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ر خاص  

 

ی کا وئ

 

ب ی ض

 (Latus Rectum of an Ellipse ) 

 
ب 

ر خاص 

 

ی کا  وئ

 

ی ض

 

رہ 

 

 ( Auxiliary Circle) معاون دائ

ی کے محور

 

ب ی ض

رہ   جسے  

 

ا ہے۔ وہ دائ

 

رہ کہلای

 

ی کا معاون دائ

 

ب ی ض

ا ہے ، 

 

رسیم کیا جای

 

 اعظم پر  قطر  کے طور پرئ

 ( Pole and Polar) قطب اور  قطبی

ی  سے ہوکر کوئی خط کسی  Pاگر کسی نقطہ

 

ب ی ض

 Locus of the)  پر  مماس  کے مقطع نقطہ کا  مقام Rاور Qسے ملتا ہے ،تو  نقطوںRاور Qکے دو نقطوں

Point  )نقطہP   ا ہے اور  ساتھ ہی

 

 قطبی کا قطب کہتے ہیں۔کو Pنقطہکا قطبی کہلای

 کی مساوات  درجہ ذیل ہے (Polar)کے قطبی نقطہ  

 

 

  

 

 𝐶 

𝑌 

𝑋 
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 ( Hyperbola) زائد  2.1

 ،زائد تعریف: 

ٹ

رق ہمیشہ مستقل رہےمقررہ نقطومستوی میں دو   جن کیہے،   کسی مستوی میں ان نقاط کا س

 

 یعنی   ۔ں سے دوری کا  ف

لومان   

 

 

ر  ،  

 

دونوں ماسکوں سے ہوکر گزرنے والا خط    دونوں مقررہ نقطوں کو زائد کے  ماسکے، دونوں ماسکوں کو جوڑنے والے خط کا درمیانی  نقطہ زائد کا مرک

ا ہے۔ ٹرانسورس محور کے  وہ نقاط    (Conjugate Axis)اور اس پر عمودی خط زائد کا  زوجی محور(Transverse Axis)زائد کا ٹرانسورس محور  

 

کہلای

ا ہے ، زائد کے راس کہلاتے ہیں۔ 

 

 جن سے ہوکر زائد گزری

 

 

 ( Standard Equation of Hyperbola) زائد کی معیاری مساوات

 زائد کی معیاری  مساوات  درجہ ذیل ہوتی ہے 

 

𝐹 

𝑃 

𝑌 

𝑋 
 ماسکہ

 مکافی

 ہادی خط

ر خاص راس

 

 وئ

 ′𝐹 ماسکہ

 راس

𝐶′ 

 محور ٹرانسورس

 محور زوجی

ر خاص

 

 وئ
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ر خاص) 

 

 ( Latus Rectum of Hyperbolaزائد کا وئ

ا  

 

ر خاص کہلای

 

ہے ۔ زائد  زائد کے کسی ماسکہ سے گزرنے والا وہ خط  جو ٹرانسورس  محور پر عمودی ہو اور جس کے اختتامی نقطے زائد پر موجود ہوں وئ

ا ہے۔ اس لیے

 

ی کے لیے ہوی

 

ب ی ض

ا جو  

 

ر خاص کا ضابط  بھی  وہی ہوی

 

 کے لیے وئ

ر خاص 

 

 زائد کا وئ

و ٹ 

ٹ

 ی
من
ی س

 ( Asymptotes of Hyperbola) زائد کے ا

کی زائد  کو معلوم کرنے کے لیے   و ٹ 

ٹ

 ی
من
ی س

ا ا ہے۔  

 

ہوی ا بہت ضروری 

 

ہوی جانکاری   کی  و ٹ 

ٹ

 ی
من
ی س

ا اسٓان بنانے کے لیے  کو  رسیم 

 

ئ کی  زائد    کسی 

ر رکھتے ہیں ، یعنی  رائ  رین قوت کی  ارکان کو صفر کے ئ 

 

 مساوات  کی اعظم ئ

𝑥2

𝑎2
=  

 

 س کی لمبائی  

ٹ

ری ری 

 

 ( Length of Central Radius Drawn in a given direction) کسی سمت میں کھینچے گئے مرک

𝑟کی جگہ   مساوات میں زائد کی معیاری    cos 𝜃کیدرجہ ذیل  قطبی مساوات حاصل ہوتی ہے   زائد  درج کرنے پر ہمیں کی جگہ    اور 

1

𝑟2
=
cos2 𝜃

𝑏2
(
𝑏2

𝑎2
tan2 𝜃) 

ری  کے ساتھ جھکے کسی    محور پر ذاویہ  ٹرانسورس  اس طرح ہم  

 

 یس کی لمبائی حاصل کر لیتے ہیںمرک

ٹ

ائج حاصل  ری 

 

۔اس سے ہمیں  درجہ ذیل ن

 ہوتے ہیں: 

a)   
 

tan2ج 𝜃 <
𝑏2

𝑎2
   

 

 کی دو  مساوی لیکن  مخالف قیمتیں حاصل ہوتی ہیں۔   ت

b)   
 

tan2ج 𝜃 >
𝑏2

𝑎2
   

 

 کی خیالی  قیمتیں حاصل ہوتی ہیں۔  ت

c)       
 

ر ہوگا ج

 

 ہو۔کم ئ

d)       
 

اہی  ہوگا ج

 
 

 ہو۔لام

 نوٹ: 

    (i ) رق  زائد کےٹرانسورس  محور

 

ا ہے کی لمبائی   زائد  کے دونوں ماسکوں سے کسی نقطہ کے  دوریوں کا ف

 

 ۔کے مساوی ہوی

(ii)   زائد مبدا  اگر  ر 

 

مرک ماسکے  پر  (Origin)کا  ہواور  پر  ہوگ ںمحور  ذیل  درجہ  مساوات  معیاری  کی  زائد   ب  

 

 ی

𝑥2

𝑎2
=  

(iii)   ر  اگر   زائد

 

ب  زائد  کی معیاری مساوات درجہ ذیل ہوگ ںمحور پر ہواور ماسکے  پر  ( Origin)مبداکا مرک

 

 ی

𝑦2

𝑎2
=  

 (iv )   ر کے طور پر

 

روج المرک

 

ر سے  دوری خ

 

 ہوتی ہے۔  زائد کے ماسکوں کی مرک
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(v)  درج کیا جائے تو حاصل کردہ منحنی   مساوی ضلعی)اگر  زائدمیںEquilateral Hyperbolaا ہے ۔

 

 ( کہلای

(vi) ا ہے۔

 

صاات محور  توازن رکھ

 

ی

 

خ
م

ر ہے کہ یہ ی الحاظ مبدا اور ی ا لحاظ 
 
 زائد  کی شکل سے ظاہ

 (vii )   زائد کے  دونوں راس  پر مماس   ٹرانسورس محور  پر عمودی خط ہوتے ہیں ۔ 

 ( Polar Equation of Conicمساوات)   قطبی کسی  مخروطی کی  

ا ہے    کسی  مخروطی کی قطبی  مساوات

 

ر کیا جای
 
 کو  درجہ ذیل ضابط سے ظاہ

 

 

 :نوٹ

  مخروطی کی مساوات  درجہ ذیل ہوگ   اگر مخروطی کا محور ابتدائی خط پر   .1

 

 ذاویہ سے جھکا ہو ا ہو،  ت

 

رداری زاویہ  FZاگر   .2 ای ا جائے ،تو     کو    ابتدائی خط کی منفی  سمت میں لیا جائے اور ئ 

 

مخروطی کی مساوات  درجہ  گھڑی کی مخالف سمت میں ی

 ذیل ہوگ 

 

  مکافی کی قطبی مساوات درجہ ذیل ہوگ  مخروطی ای  مکافی ہے جس کے لیے  اگر  .3

 

ا ہے، ت

 

 ہوی

 

  اس کا ہادی خط درجہ ذیل ہوگا  مخروطی کا  ہادی خط: مان لیجیے کہ مخروطی کی قطبی مساوات     .4

 

 ہے۔ ت

 

رمخروطی  کا   .5

 

ا ہے اور  کسی ای  ماسکہ سےہوکر  ہے جو مخروط کے اس خط کا حصہ    (Focal Chord)ماسکی وئ

 

جس کے اختتامی نقاط  گزری

 ۔  موجود ہوںپر  مخروطی 

زائد   ۔1مثال 

𝑥2

36
ر خاص کی لمبائی  معلوم کیجیے۔=

 

ر اورنصف  وئ

 

روج المرک

 

 کے ماسکے، محور اعظم اور  محور اصغرکی لمبائیاں، خ

F 

 

Z 

M 

Q 

L 

L’ 

V 

 

 

E 
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 زائد کی مساوات سے کرنے پر ہمیں معلوم  ہےاس لیے  محور اعظم    چوں کہ     حل۔
 
محور پر ہوگا۔ دی گئی مساوات کا تقاب

ا ہے کہ  

 

 اور   ہوی

 اب  زائد  کے لیے 

 

ساات  

 

ن

 

ح
م

√−)اس  لیے ماسکوں کے  √)اور    (0، اور    10ہوں گے۔ اس اعظم محور کی لمبائی    (6،0)اور    (6،0−)، اس کے راس     (0،

 ہوگ۔ 6اصغر محور کی لمبائی 

ر خاص کی لمبائی   

 

 وئ

 

 

ر خاص کی لمبائی  

 

 ہوگ۔ اس لیے نصف وئ
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 عملی مسائ  2.2

ر خاص .1

 

ی کی مساوات  معلوم کرو جس کا وئ

 

ب ی ض

ر     5 اس 

 

روج المرک

 

 ۔ہو اور خ

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ٭٭٭٭٭
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ر خاص .2

 

ی کی مساوات  معلوم کرو جس کا وئ

 

ب ی ض

 ۔ اور  جس کا محور اصغر دونوں ماسکوں کے درمیانی فاصلہ کے مساوی ہے   10اس 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ٭٭٭٭٭
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ی کی مساوات  معلوم کرو جس کے ماسکے .3

 

ب ی ض

ر    اور  اس 

 

روج المرک

 

 ۔ہیں اور جس کا خ

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ٭٭٭٭٭
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ی  .4

 

ب ی ض

ر اور ماسکے معلوم کرو۔ 

 

روج المرک

 

ر خاص، خ

 

 کے لیے وئ

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ٭٭٭٭٭
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ی  .5

 

ب ی ض

ر اور ماسکے معلوم کرو۔ 

 

روج المرک

 

ر خاص، خ

 

 کے لیے وئ

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ٭٭٭٭٭
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ی  .6

 

ب ی ض

ر اور ماسکے معلوم کرو۔ 

 

روج المرک

 

ر خاص، خ

 

 کے لیے وئ

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ٭٭٭٭٭



106 
 

ی  .7

 

ب ی ض

ر اور ماسکے معلوم کرو۔ 

 

روج المرک

 

ر خاص، خ

 

 کے لیے وئ
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ی   8

 

ب ی ض

 معلوم کرو۔ اورخط   

 

 کا نقطہ تقات

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ٭٭٭٭٭



108 
 

ی  .9

 

ب ی ض

  کرو۔ 

  

 کے  کسی نقطہ پر مماس کی مساوات اخ
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ی  . 10

 

ب ی ض
𝑥2

𝑎2
+

𝑦2

𝑏2
=   کرو۔ 1

  

 کے  کسی نقطہ پر عمودی خط  کی مساوات اخ
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ی  . 11

 

ب ی ض

 پر مماساور عمودی خط  کی مساوات معلوم کرو۔  کے  نقطہ 
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 ہیں۔  4اور  3اس زائد کی مساوات معلوم کرو جس کے ٹرانسورس محور اور کنجوگیٹ محور ی الترتیب  . 12
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 ہے۔ 13درمیانی فاصلہ  اور جس کے ماسکوں کا 5اس زائد کی مساوات معلوم کرو جس کا کنجوگیٹ محور   . 13
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ر     . 14

 

روج المرک

 

 ہے۔ 16درمیانی فاصلہ    اور جس کے ماسکوں کا √اس زائد کی مساوات معلوم کرو جس کا خ
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ر     . 15

 

روج المرک

 

اس زائد کی مساوات معلوم کرو جس کا خ

5

4
 ہے۔ کی اور ہادی خط اور جس کا ماسکہ   
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 کے متوازی ہے۔   پر مماس کی مساوات معلوم کرو جو  خط زائد   . 16
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 معلوم کیجیے۔اور   خط زائد   . 17

 

 کا نقطہ تقات
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  کے متوازی ہے۔   پر مماس کی مساوات معلوم کرو جو  خط زائد   . 18
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  کے متوازی ہے۔   پر مماس کی مساوات معلوم کرو جو  خط زائد    . 19
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و ٹ زائد    . 20

ٹ

 ی
من
ی س

  معلوم کرو ۔  کے لیے سبھی ا
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  پر مماس کی مساوات معلوم کرو ۔ کے کسی نقطہ زائد    . 21
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  معلوم کرو ۔  (Polar Equation)مساوات   قطبی  پر مماس کی Pکے نقطہ مخروطی   . 22
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  ۔مشترکہ نقاط حاصل کیجیےکے   اور مستقیم خط  زائد    . 23
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 نمونہ امتحانی پرچہ

 )لیب مینول( ری اضیات

BNMM101DEP 

 )پہلا سمسٹر(   -سی بی۔ایس

 :

 
 

 10کل نمبر:          Hrs 2وق

 

2)     سوالات کے جواب دیجی   درج ذیل میں سے کوئی دو نوٹ:  × 5 = 10) 

رہ  ۔ 1

 

−دائ ر اور نصف قطر  معلوم  −

 

 ۔کرو  کامرک

 کیجیے ۔   حاصل  پر مماس اور اس پر عمودی خط    پر موجود نقطہ    مکافی  ۔ 2

ی  ۔ 3

 

ب ی ض

ارملکے  کسی نقطہ پر  

 

  کرو۔  ی

  

 کی مساوات اخ

 معلوم کیجیے۔   اور   خط زائد   ۔ 4

 

 کا نقطہ تقات
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ام 

 

 تصدیق ی

تصدیق کی جاتی ہے کہ بی۔ایس سی۔ )پہلا سمسٹر( تجزی اتی جیومٹری کے تجری اتی حصہ کے کام کا یہ اصلی ریکارڈ ہے،   

ا   __________________________________________جسے   

 

نے مولای

میں تعلیمی سال      _______________________آذاد نیشنل اردو یونیورسٹی کے اسٹڈی سینٹر  

 کے دوران تیار کیا۔  _________

 

 

 دستخط کونسل 

 


